TD B10. Familles sommables

’Exercice B10.1‘ o
Etudier la sommabilité des familles suivantes.
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’Exercice B10.2‘ totel

La famllle (212>
n® — p? J (np)e(N*)?
n#p

est-elle sommable ?

’Exercice B10.3‘ ¥
Calculer dans [0, 00| la somme des familles suivantes.
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’Exercice B10.4‘ tol o
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Déterminer & quelle condition sur z € C les familles suivantes sont sommables et calculer leur somme.
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’Exercice B10.5‘ toded
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2. On admet que ¢((2) = 5 et ((4) = 90" Calculer
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’Exercice B10.6‘ ¥
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Soit r,# € R. Donner une condition suffisante pour que la famille <r‘z|eize) ; soit sommable et, dans ce
ze

cas, calculer sa somme.
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’Exercice B10.7‘ totel
Soit x €] — 1,1[.

1. Montrer que (z77), o)e(+)2 est sommable.
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2. Montrer que Z Z d(n)x", ot d(n) désigne le nombre de diviseurs de n.
p=1 n=1

’Exercice B10.8‘ ot ol

Soit E an une série de nombres réels ou complexes que ['on suppose absolument convergente. Pour tout

n=1
. D
n > 1, on pose D,, = Z kay. Montrer que Z 7n1 est aussi absolument convergente et que les sommes
k=1 n>1 TL(TL + )
de ces deux séries sont égales.
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