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PARTIE A

On considére I'équation différentielle : y' + 2ry = 1.

\ 1. De quel type d'équation différenticlle s'agit-il ? _
On désigne désormais par [ une de ses solutions sur R, que I'on ne cherchera pas & exprimer
pour instant. = g
L 2. a) Prouver que f est de classe O™ sur [,

b) Quelle est 1a valeur de f'(0) ?

PARTIE B
i —xd i 12
On considére la fonction de la variable réelle D : x — D(r) = ¢ / e’ di.
0

1. Justifier le fait que D est une fonction de classe C' sur R. ot vérifier que D est mmw
I'équation différentielle : y’ + 220y = 1.

2. Etudier la parité de D.

3. Pronver que:VareRY. e < D(2) <2

2 &
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4. a) Prouver que:YreR .-/l.e dfﬁ2z+4a:3 i L

f2
b) Soit la fouction fi : t —

Montrer que i est croissante sur [1. +oc[. En déduire que : i

@ ot 1
Va € [1,+00]. f 'detSh(x')f St
1 4 il

2

i
et qu'an voisinage de +0o0 : [ el dt ~ B
1 z

En dédnire enfin un équivalent de D(x) an voisinage de +oc.
5. a) Pronver que D admet un maximum, atteint en un point b de R
b) Montrer gue ce maximun est égal & TR
¢) Eun déduire 'unicité du poiut of le maxinmun est ;ati:,s:i":\;;}.N -
PARTIE C
1. Déterminer a laide de D lensemble des fonctions solut

4 2. Moutrer l'existence d'une unique solution impaire,
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