Nom

Lundi 24 Mars.

Ecrire les définitions de
> Ecrire la définition de Q est dense dans R.
> Ecrire la définition de la fonction f est injective.
> Ecrire la définition de la fonction est lipschitzienne.
> Enoncer le TAE CaD le Théoreme des Accroissements Finis.

Exo 1. On sait/admet que Q est dense dans R.
Soient f et g deux fonctions continues de R dans R.

On supposeque:VaceQ, f(a) = gla).
Montrer que f () = g(m) puis plus généralement que f =g

Exo 2. Soit f une fonction continue sur I, un intervalle, et qui ne n’annule pas.
Montrer que, sur I, la fonction f est de signe constante sur I.

Exo 3.
Démontrer qu'une fonction strictement croissante est injective.

Enoncer le théoréme de la bijection monotone avec la conclusion sur la résolution des équations.
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Exo 1.
Démonstration de : Lipschitzienne = Continue.

Exo 2. Soit n e N et (a1, ap, .., ay) € [0,11".
e 1Z 1
Montrer qu’il existe a € [0,1] tel que - Y la-al= 5
k=1

Exo 3.
In(cos(x
Montrer que la fonction f: x+— %
X
T
En déduire que la fonction f est majorée/minorée sur [—Z, Z]

ax?

T
En déduire qu'il existe a>0telque: Vx e [_Z' Z] , cos(x)<e”

se prolonge par continuité en 0.




Nom : Baptiste, Baracand , Chassaing, Nivet,.....

Lundi 24 Mars.

Exo 1.

Soit A c R, un sous ensemble de R non vide et non-majoré. On convient alors que sup(A) = +oco

Montrer que sup(A) = +oo est adhérent a A,

CaD il existe une suite (a,) avecVneN, a, € Aeta, +00

n—oo

Exo 2.
Justifier, avec un RA et et en utilisant la suite u, = 1/ no

que la fonction f : x — /x n'est pas lipschitzienne sur R, .

Exo 3. Soit f, g deux fonctions de R a valeurs dans R.
On suppose que f est bornée et g est continue.

1. Montrer que f o g est bornée.

2. Montrer que go f est bornée.

Exo 4. Soit I un intervalle de R.
Donner la définition de I un intervalle de R.

On suppose que sup(l) =2 e I etqueinf(l) =1¢I.
Montrer, avec c et o, que I =]1,2]




