MPSI 1 Comparaison asymptotique par les accroissements relatifs

1. Estimation asymptotique par comparaison des accroissements relatifs

Soient (ay),, et (by),, deux suites dans |0, 4o0].

On suppose que pour tout entier naturel n suffisamment grand,

an+1 — Qn < bn-‘,—l — by,

~
an by

Montrer que
an = O (by)

noo
2. Application 1 : comparaison a une suite géométrique

Voir 'exercice 3. du TD8 pour la régle de d’Alembert.

3. Application 2 : comparaison a une suite puissance

Pour tout n € N, on pose

On veut étudier asymptotiquement la suite (uy ).

1. Soit p € R fixé. Trouver a 'aide d’un calcul de dérivée un équivalent, quand n € N* tend vers l'infini,

de

1 p
<1+) .
n

U
2. Montrer que " tend vers 1 quand n € N tend vers l'infini.
Un,
U
3. Montrer que nHL 1 est équivalent a
Un,

quand n € N tend vers l'infini.

4. En déduire, a l'aide de I'estimation asymptotique par comparaison des accroissements relatifs, que la

suite (uy), est dominée par la suite (n_l/ 4) :
n

Lycée Pasteur, 2024-2025 1/1

walter.ngambou@ac-versailles.fr



