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Divisions
243 — 1 x 129 = 114
243 = 1 x 129 + 114 129 — 1 x 114 = 15
v v 114 — 7 x 15 = 9
129 = 1 x 114 + 15 5 -1 x 9 = 6
9 -1 6 = 3
7 < 3 = ’ 9 1x (15—1.9)
114 = 7 x 15 4+ 9 B B e
3 = 2x9 - 1x15
e e 3 = 2x(114-715) — 1x15
5 =1 x 9 + 6 puis 3 = 2 x 114 - 15 x 15
9 =1 x 6 4+ 3 3 = 2 x 114 — 15 x (129 — 1.114)
6 = 2 x 3 3 = 17x(243-129) — 15 x 129
3 est le dernier reste non nul. 3 = 17 x 243 - 32 x 129
2% 243.7Z+129.Z =3.Z
129 o+ 114 Le plus petit sous-groupe de (Z, +) contenant 243 (et
114 + 15 ses multiples) et 129 est ’ensemble des multiples de 3.
e 2437 +129.7Z = {a.zis +0.129 | (a, b) € Z°}
e _q(| %43 u 2
f_ﬁg Recherche d'une "commune mesure" & 243 et 129 U3Z 1292 = { 129 | (u, v) € 27}

Matrices

def gcd(a, b) : #int, int -> int
....while b!= 0:

....return(a)
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9 Le produit donne 17 =32
(§)=(? . (2) ; 2 17(_};281 243
()00 5)(%) o (6)=( % %) (5)
Algorithmes

def gcdr(a, b) : #int, int -> int
....if b ==

........ return(a)
....return(gcdr(b, a¥b))

En notant justement ( " ) les matrices qui

q

interviennent :

def Bezout(a, b) :

..ou, v=1,0

...p, =0, 1

....while b!= 0:

........ Q = a//b

........ a,u,v,b,p,q=b,p,q,a-Q*b,u-Q*p,v-Q*q
..return(rl, ul, u2)




Visuels

T Loy
124 —A- ‘ ‘ | ‘ ‘15 Le point du quadrillage grisé le plus proche 1
9+7.15 = 114 du segment [0, A] est le point (9.4). Et [
lidenté de Bézout est 4x34-u15=1. —+t
— [
1249 114 a8 A H
114 -
243 = 129+114 il
34T
T 1
Fractions
243 1 x129+ 114 114 1
9 = % =1+ 9 = 1+ @ On efface le dernier entier ?:
243 1 1 14 o 1+ ! B ?
o Tk YT 74—t
114 115 1o 1
15 . 17+0
Cac S PR S R 1+ ==
129 . 1 ) 1 1 ?
71579 o T+ —
15 +§ 7+§
9 1 1 ?
243 1 1+ T =1+ 5 =5
10 1T 1 14+ —= 1+ =
1+ T 15 15
7+ —1 2
14k 1 =15 2
2 1y ! 32 2
129 1+ 1 1 7= éEtonnant, non?
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