Projecteurs

Caractérisation (équivalence)

;
pOp:p MZZM exemples:z%%e(z),M%MﬁLM <(1) 8) (_21 _21)
Im(p) C Ker(1d—p) | Im(p)=Ker(1d—p) | E = Ker(p) @ Ker(Id — p) | tm(1d—p) c Ker(p) | Im(1d - p) = Ker(p)

po(ld—p)=(Id—p)op =0 Id — p est aussi un projecteur Id — (Id — p) =?
qui est le projecteur bijectif, qui est le projecteur nilpotent
Conséquences (sans équivalence)
E = Im(p) @ Ker(p) Tr(p) =0 det(p) =0
p(7) ERer(li—p) |7 — p(7) € Ker(p) e GO0 = VA= A)
e ) | 7 —ptwetmia-pr| " = P = p(i) :
Construction explicite
1 0 ... 0
01 ... 0
base de Im(p) base de Ker(p) M=P.| . . : .p1
00 0
Symetries
02 =1d $2 =1, 2 LMot M <é _°1> (f j)
2 wHp(@) W —p(W)
2 2
J c+Id Id—o . o
pour ne pas tout redémontrer : 5 et > sont deux projecteurs associés
Projecteurs orthogonaux
pop=p Ker(p) L Im(p) @ .p(b) =p(@).V M —
M =M “ V7, B), (7).0 —p(¥) =0 @I 7] M=M
Construire une base orthonormée de Im(p) : (e7,..., &)
p(W)= (&)X e +...+(W.5) x &

Sirg(p) est grand, passer par Id — p d'image Ker(p) dont une base orthonormée ne contiendra que peu de vecteurs




