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Colle : Probabilité et Déterminants

1 Probabilités

Tout exercices sur les dénombrements, probabilités et variables aléatoires.

2 Déterminant

2.1 À connaître

1. Expression du déterminant dans une base

2. La formule du changement de base.

3. Dé�nition du déterminant d'une matrice carrée

2.2 À savoir prouver

1. Preuve de �Une forme n-linéaire alternée est antisymétrique�.

2. Montrer que le déterminant d'une famille liée est nul.

3. Action des opérations élémentaires / justi�cation.

3 Exercices

3.1 Exercices à rédiger

1. Soit a ∈ R, calculer

∣∣∣∣∣∣
1 cos(a) cos(2a)

cos(a) cos(2a) cos(3a)
cos(2a) cos(3a) cos(4a)

∣∣∣∣∣∣
2. Exercice d'entraînement : 2 a)

3. Exercice d'entraînement : 3 a)

3.2 Exercices d'entraînement

1. Soit A ∈ Mn(R) véri�ant ∀i, j ∈ {1, . . . , n} , ai,j ∈ {1,−1}
Montrer que 2n−1 divise detA.

2. Calculer sous forme factorisée les déterminants suivants :

a)

∣∣∣∣∣∣
0 a b
a 0 c
b c 0

∣∣∣∣∣∣ b)

∣∣∣∣∣∣
a b c
c a b
b c a

∣∣∣∣∣∣ c)

∣∣∣∣∣∣
a+ b b+ c c+ a
a2 + b2 b2 + c2 c2 + a2

a3 + b3 b3 + c3 c3 + a3

∣∣∣∣∣∣
3. Calculer en établissant une relation de récurrence

a) Dn =
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0 1 · · · 1
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; b) ∆n =
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