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Lecon 8 - Trigonométrie

14 septembre 2024

Lecon 8 -
Trigonométrie




= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

1. Problémes

2. Fonctions trigonométriques

3. Formules trigonométriques

4. Trigonométrie réciproque
4.1. Arcsinus
4.2. Arccosinus
4.3. Arctangente
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= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

1. Problemes
2. Fonctions trigonométriques
3. Formules trigonométriques 45 e

4. Trigonométrie réciproque
4.1. Arcsinus
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Déflntlon Trigonométrie

Définition - Arcsinus

Pour tout x € [-1,1] il existe un unique 6 € [-7, 51 vérifiant

x =sin6. Ce réel 6 est appelé arcsinus de x et noté arcsinx On
adonc:

0 = arcsinx (sin@ =xetfe [_g,g])




Défintion

Définition - Arcsinus

Pour tout x € [-1,1] il existe un unique 6 € [-7, 51 vérifiant

x =sin6. Ce réel 6 est appelé arcsinus de x et noté arcsinx On
adonc:

0 = arcsinx (sin@ =xetOe [_Z,E])
2°2

Attention. Intervalle d’arrivée

De méme qu’il a été choisi de prendre I'unique racine positive de
a, lorsqu’on écrit \/a (et non —+/a qui vérifie également

(—v/@)? = a); on choisit ici un résultat dans [-3, 3], il faut donc
penser a ajouter un angle. . .

sinf = x < 0 = arcsin(x)[27] ou 0 = & — arcsin(x)[27]
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Valeurs remarquables Tigonométrie

Il faut connaitre les valeurs remarquables suivantes :

3
V3l
2

1 1

Sl

arcsinx




Valeurs remarquables

Il faut connaitre les valeurs remarquables suivantes :

1 1 1 3

X 0| = | -= | — £ 1
2 | V2| 2

arcsinx | 0 % _% % % %
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Valeurs remarquables

Il faut connaitre les valeurs remarquables suivantes :

1 1 1 3

X 0| = | -= | — £ 1
2 | V2| 2

arcsinx | 0 % _% % % %

Exercice
Calculer aresin(sin %”), arcsin(sin

231
6 )-
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ComDOSItlonS Trigonométrie

Proposition - Composition de fonctions trigonométriques et
arcsin

Ona: i
VBE[—§,§], arcsin(sinf) =460

Vxe[-1,1], sin(arcsinx)=x

Vxe[-1,1], cos(arcsinx)=V1—x2
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ComDOSItlonS Trigonométrie

Proposition - Composition de fonctions trigonométriques et
arcsin
Ona: T

Vo e [—5, 5], arcsin(sin6) =0

Vxe[-1,1], sin(arcsinx)=x

Vxe[-1,1], cos(arcsinx)=V1—x2

Démonstration




= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

1. Problemes

2. Fonctions trigonométriques
3. Formules trigonométriques
4. Trigonométrie réciproque

4.2. Arccosinus
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Défln |t|0n Trigonométrie

Définition - Arccosinus

Pour tout x € [-1,1] il existe un unique 6 € [0, ] vérifiant

x =cosf. Ce réel 0 est appelé arccosinus de x et noté arccosx
On adonc:

0 = arccosx & (cosH =xetfe [O,n])
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Défln |t|0n Trigonométrie

Définition - Arccosinus

Pour tout x € [-1,1] il existe un unique 6 € [0, ] vérifiant

x =cosf. Ce réel 0 est appelé arccosinus de x et noté arccosx
On adonc:

0 = arccosx & (cosH =xetfe [O,n])

Attention. Intervalle d’arrivée
Comme précédemment :

cosl = x < 0 = arccos(x)[27] ou 8 = — arccos(x)[27]
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Valeurs remarquables Tigonométrie

Il faut connaitre les valeurs remarquables suivantes :

V3l
2

Sl

1
2

arccosx
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Valeurs remarquables Tigonométrie

Il faut connaitre les valeurs remarquables suivantes :

1] 1] 1 | V3
. o[ LI L[],

21 v2 | 2
arcsinx’z—tg%”%%o

Exercice Calculer arccos(cos 4?”),arccos(cos 2%”).
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CompOSIthn Trigonométrie

Proposition - Composition de fonctions trigopnométriques et
arccos
Ona:

VO €[0,n], arccos(cosf)=10

Vxe[-1,1], cos(arccosx)=x

Vxe[-1,1], sin(arccosx)= Vv 1—x2
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CompOSIthn Trigonométrie

Proposition - Composition de fonctions trigopnométriques et

arccos
Ona:
VO €[0,n], arccos(cosf)=10
Vxe[-1,1], cos(arccosx)=x
Vxe[-1,1], sin(arccosx)= Vv 1—x2 ]
Exercice

Faire la démonstration




= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

1. Problemes
2. Fonctions trigonométriques
3. Formules trigonométriques

4. Trigonométrie réciproque

4.3. Arctangente
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43. Arctangente
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Définition

Définition - Arctangente
Pour tout x € R il existe un unique 6 €] - 5, 5[ vérifiant x = tan6.
Ce réel 0 est appelé arctangente de x et noté arctanx On a

donc : .
0 = arctanx < (tanH:x et@e]——,—[)
2°2
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Valeurs remarquables Tigonométrie

Il faut connaitre les valeurs remarquables suivantes :

1
x 0ol —1|1|v3
V3

arctanx
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Valeurs remarquables

Il faut connaitre les valeurs remarquables suivantes :

T
x 0| —|11|v3
V3
t O T T T
rcranx — — —_
a 6 |4 3
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CompOSIthn Trigonométrie

Proposition - Composition de fonctions trigonomeétriques et
arctan
Ona: -

VO e]l- 3 5[, arctan(tanf) =0

VxeR, tan(arctanx)=x

VxeR, cos(arctanx)=

1
V1+x2

VxeR, sin(arctanx)=

x
V1+x2
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CompOSIthn Trigonométrie

Proposition - Composition de fonctions trigonomeétriques et
arctan
Ona: -

VO e]l- 3 5[, arctan(tanf) =0

VxeR, tan(arctanx)=x

1
VxeR, cos(arctanx)=
V1+x2
X
VxeR, sin(arctanx)=
V1+x2

Démonstration




Lecon 8 -

Exploitation des nombres complexes Tigonomeie

Proposition - Relation complexe
Soit x € R, alors arg(1 + ix) = arctan(x)




Lecon 8 -

Exploitation des nombres complexes Tigonomeie

Proposition - Relation complexe
Soit x € R, alors arg(1 + ix) = arctan(x)

Démonstration




Lecon 8 -

Exploitation des nombres complexes Tigonomeie

Proposition - Relation complexe
Soit x € R, alors arg(1 + ix) = arctan(x)

Démonstration
Remarque Aspect analytique




Lecon 8 -
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Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan
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CO nCl U S | O n Trigonométrie
Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

> arcsin. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur
[-Z,ZI1
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Conclusion T
Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan
> arcsin. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur
2,211

> arccos. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur [0, Z]!
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Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

> arcsin. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur
T 7
[-2,21!
> arccos. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur [0, Z]!

> Valeurs remarquables a connaitre
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CO nCl U S | O n Trigonométrie
Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

> arcsin. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur
T 7T
[-2,21!
> arccos. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur [0, Z]!
> Valeurs remarquables a connaitre

> Quelques formules : cos(arcsin(x)) = ...




Lecon 8 -

COﬂC' USIOn Trigonométrie

Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

>

vV v v Y

arcsin. Attention, il faut restreindre I'intervalle d’étude : sur
2,211

arccos. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur [0, Z]!
Valeurs remarquables a connaitre

Quelgues formules : cos(arcsin(x)) =...

arctan est défini sur R entier mais a valeurs dans 1- 7, Z[.
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Conclusion T

Objectifs

= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

> arcsin. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur

2,211
arccos. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur [0, Z]!
Valeurs remarquables a connaitre
Quelgues formules : cos(arcsin(x)) =...

arctan est défini sur R entier mais a valeurs dans 1- 7, Z[.

vy vV vy VY

Valeurs remarquables a connaitre
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Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

>

vV v vV vV VY

arcsin. Attention, il faut restreindre I'intervalle d’étude : sur
[-Z,2]1

2772
arccos. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur [0, Z]!
Valeurs remarquables a connaitre
Quelgues formules : cos(arcsin(x)) =...
arctan est défini sur R entier mais a valeurs dans 1- 7, Z[.
Valeurs remarquables a connaitre

Quelques formules : cos(arctan(x)) =...
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COﬂC' USIOn Trigonométrie

Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

>

Yy VY VvV VY

arcsin. Attention, il faut restreindre I'intervalle d’étude : sur
[-Z,2]1

252
arccos. Attention, il faut restreindre l'intervalle d’étude : sur [0, Z]!
Valeurs remarquables a connaitre
Quelgues formules : cos(arcsin(x)) =...
arctan est défini sur R entier mais a valeurs dans 1- 7, Z[.
Valeurs remarquables a connaitre
Quelques formules : cos(arctan(x)) =...

On a arctanx = arg(1 +ix).
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COﬂC' USIOn Trigonométrie

Objectifs
= Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan

Pour la prochaine fois
» Lecture du cours : chapitre 10. Structure logique
> Exercice n°39 & 40

> TD:8h-10h: 34, 31a (T',), 33b, 45, 41, 43
10h-12h : 37, 31b (U,,), 33a, 38, 42, 45




	 Etudier les fonctions réciproques de cos, sin et tan
	 
	1. Problèmes
	2. Fonctions trigonométriques
	3. Formules trigonométriques
	4. Trigonométrie réciproque
	4.1. Arcsinus
	4.2. Arccosinus
	4.3. Arctangente

	 

