Lycée Clemenceau Nantes PC*  2023-2024 feuille d’exercices N° 20

Révisions

D soit Ae M, (R) telleque (A+1)" A(A-21)=0ect tr(4)=4

Déterminer Sp ( A) et montrer que A est diagonalisable

2) Pour AEMH(K) ,onpose C, ={M EMn(K)\MA=AM}

Soit De M, (K ) une matrice diagonale dont les valeurs propres sont 2 a 2 distinctes. Montrer que si

M e C,, alors M est diagonale et montrer alors qu’il existe P € K [X ] tel que M =P (D) .En déduire que
C,= {P(D) \PeK [X]} .Soit AeM, (K) une matrice dont les valeurs propres sont 2 a 2 distinctes.
Montrer que C, = {P(A) \Pe K[X]}
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3) Onpose f (x) = Z% . Montrer que f est continue sur R
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4) Soit f:xH> zl— . Déterminer le domaine de définition de la fonction f . Montrer que f est de
n=2 nn
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classe C sur son ensemble de définition
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3) Soitu, = .[0

a) Montrer que cette intégrale est bien définie. Déterminer lim u, etlanature de la série z u,
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6) Montrer que i(_l) ZJI ! dt
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7) Soit f (x) = J-o i dt Montrer que f est continue sur R et C'sur R . Etudier ses variations
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et donner un équivalent de f* en 400

8) On effectue une succession de tirages dans une urne contenant une proportion de p boules bleues , q boules
vertes et r boules rouges. Tous les tirages sont effectués avec remise. On note X, le nombre de boules

bleues tirées aprés n tirages et ¥ le nombre de boules vertes tirées aprés n tirages .

1) Déterminer les lois de X, et Y etlaloi du couple (X Y ) Sont elles indépendantes ?
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2) Soit N une variable aléatoire suivant une loi de Poisson de paramétre A > 0 . Déterminer les lois de X,

et Y, etlaloi du couple (X v Yy ) .Sont elles indépendantes ?




