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                                 Intégrales impropres , convergence dominée 

1) Pour    un  réel donné , étudier l’existence des intégrales suivantes : 
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2) Prouver l’existence et déterminer la valeur des intégrales suivantes :  
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3) On pose  1,x        
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a) Montrer que f est définie et strictement positive sur  1,  .On admet qu’elle est continue sur cet 

intervalle 

b) Déterminer une relation entre  f x et  1f x   pour *x   

c) Montrer que   est dérivable sur *
 , calculer  x et en déduire une expression de  x  

d) On admet que  2 0x x   . Déterminer la nature de la série 
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4) 1) Montrer que 
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 2)  Montrer que 
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On veut montrer que  
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3)   Par l’absurde supposons que  
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  converge . Montrer que 
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puis obtenir une contradiction avec  2) 
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5) Soit 
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  pour 1n    Montrer que l’intégrale nI  existe , déterminer sa limite lorsque  

n    et effectuer un développement asymptotique de nI  quand n  à la précision 
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6) Soit  : 0,f    , continue , décroissante et intégrable sur  0,  .Montrer que 
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  et que 2f  est intégrable sur  0,  ( on pourra considérer    
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   . Justifier que f est définie sur *

 , est de classe 1C  sur *
   et calculer 

 f x . Quelle est la limite de  f x  lorsque x   ? Montrer que   lnf x x    0x   
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10) Soit   0,1 ,f C  . Déterminer la limite quand n tend vers   de  
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11)  Déterminer 
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