Attention : pour justifier une probabilité conditionnelle P(B|A),

on commencer par supposer que A est réalisé.

Par exemple :

”Si C,, est réalisé alors le pion est sur C' a l’étape n donc pour ’étape n + 1 il sera sur C' avec
la probabilité sur A avec la probabilité 5 Lx % 5 et sur B avec la probabilité % X % = % Donc

P(An41|Cp) = a P(Bn41|Cp) = % et P( n+1|C )= 1 7

Autre exemple :

”Remarquons que, puisque les boules tirées sont remplacées, le nombre de boules de I'urne reste
égal a N. Soit k € X,,(Q2). Si (X,, = k) se réalise, pour le n + 1-iéme tirage il y a k boules rouges et
N boules en tout dans I'urne. Donc P(A,41|X, = k) = £.7

Attention : avant d’appliquer la formule des probabilités totales,

il faut préciser le systeme complet d’évenements utilisé.

Par exemple :

” An,Bp,Cp forment un systeme complet d’évenement donc, d’apres la formule des probabi-
lités totales, P(A,+1) = P(Ant1|An)P(Ay) + P(Apt1|Bn)P(By) + P(Ap+1|Cn)P(Cy) = 0P(A,) +
1P(By) + 3 P(Cy).”

Autre exemple :

7 (Xn = k)rex, (o) est un systéme complet d’événements, donc d’apres la formule des probabilités
totales, P(Any1) = Y. P(Apt1|Xn =k)P(X, =k)"

kGXn )

Attention & ne jamais oublier les quantificateurs.

Par exemple :

r=(1-%)z+le Frz=1lez=1.

Pour tout n € N, E(Xp41) = (1— 2)E(X,)+1 (Ey) et g (1—- —) +1 (E3) donc E(X,41) —
T =0-3)(BEX,) —%) (B1 — E). Pour tout n € N, on pose u,, = E(X,) — 5. Pour tout
neN u41 =(1-— %)un Donc (un)nen est géométrique de raison 1 — % Donc pour tout n € N,

(1 — )"y done E(X,) — & = (1 - 2)"(E(Xo) — &) = (1 - 2)"(r — &) donec E(X,) =
_N N »
( ) (r 2 ) + 5 -



