
Activité 8.1 bis 

 

 Soit 𝑓: [𝑎, 𝑏] → ℝ une fonction croissante et positive. On pose :  

𝑔: {

[𝑎, 𝑏] → ℝ

𝑥 ↦ ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡

𝑥

𝑎

 

1) Faites un dessin pour illustrer la fonction 𝑔. 

2) Que vaut 𝑔(𝑎) ? 

3)  a) Soit ℎ > 0. Démontrer que :  

∀(𝑥, 𝑥 + ℎ) ∈ [𝑎, 𝑏]2, ℎ𝑓(𝑥) ≤ 𝑔(𝑥 + ℎ) − 𝑔(𝑥) ≤ ℎ𝑓(𝑥 + ℎ) 

 b) En déduire :  

lim
ℎ→0+

𝑔(𝑥 + ℎ) − 𝑔(𝑥)

ℎ
 

 c) En déduire la valeur de 𝑔(𝑥) puis de 𝑔(𝑏). 
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