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Chapitre 8 — Primitives

CONTENUS

CAPACITES & COMMENTAIRES

a) Calcul de primitives

Primitives d'une fonction définie sur un intervalle & va-
leurs complexes. Lien entre intégrales et primitives.

Calcul des primitives, application au calcul d'intégrales.

Primitives des fonctions exponentielle, logarithme, puis-
sances, trigonométriques et hyperboliques, et des fonc-
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tions x —

5y Xt .
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Intégration par parties, changement de variable.

Description de I'ensemble des primitives d'une fonction
sur un intervalle connaissant l'une d’entre elles.
On rappelle sans démonstration que, pour une fonction

X
continue f, x »—-f fir)dt a pour dérivée f.
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I
On pourra noter j f(t)dr une primitive générique de f.

Primitives de x — e'* pour A € C, application aux primi-

tives de x — e cos(bx) et x — e sin(bx).

Les étudiants doivent savoir calculer les primitives de
1

o ) ax+bx+c
rivées de fonctions composées.

fonctions du type x— et reconnaitre les dé-

Pour les applications pratiques, on ne demande pas de

rappeler les hypothéses de régularité.

Questions de cours :

Application I1l.a.3 : Déterminer :
f arctan(x) dx et f In(x) dx

Application I11.b.4 : Déterminer :
f dx
(x—a)? +Db?

Application IV.a.4 : Déterminer une primitive de :
2x+1

&’ Xl_)x(1+x)2

Exercices Types
Exercice B.2 : A I’aide d’un changement de variable, déterminer une primitive des fonctions suivantes et préciser le
domaine de validité :
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1.fix—— 2.fix>—— 3fyix——— 4f, x> eVX
1 (x*+1)2 2 ch(x) 3 (14 x)Vx 4
5.f 6. Sl !
orxo — M oixH— x> ———
5:% eX(1+e¥) 6 XY x+1 7 tan(x) + 1

Exercice C.2 : Calculer :
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11=J.X3+1dX
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Exercice C.3 : On cherche a calculer :
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[ =] ————=<dt
! Jg sin(t) + tan(t)

1) En effectuant le changement de variable u = cos(t), montrer que 1’on peut écrire :
B

I= f R(u)du avec R une fraction rationnelle.

o
2) En déduire la valeur de I’intégrale 1.



