Activité 17.A.1

Exercice 1 : a) Démontrer que :
Vx € R,cos(2x) = 2 cos(x)? — 1
b) Déterminer de la méme fagon cos(3x) en fonction de cos(x).
¢) On admet dans cette question la propriété suivante :
Pour tout entier naturel n, il existe un unique polynéme de degré n tel que cos(nx) = P,(cos(x)).
Déterminer Py (X), P, (X), P,(X) et P3(X).
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Exercice 2 : On pose : A = ( 7 0 2 >
-18 3 -4
a) Calculer A3 — 4A? + 5A
b) Montrer que A est inversible et déterminer A™1,
¢) Déterminer P(X) un polynome tel que P(4) = A~ L.

Exercice 3 : Soientn € Net ((ag, ..., an) , (bg, .., by)) € (R"™1)2. On pose :

R->R R—->R
n n
P: X > Zakxk etQ: X P Zbkxk
k=0 k=0
On pose :
2n
Vx € R,R(X) = (PQ)(X) = Z Cxk

k=0

Exprimer cy en fonction des coefficients (a;)o<i<n €t (bi)o<i<n-
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