
Activité 23.A.1 : Applications linéaires 

 

Définition : Soit E et F deux espaces vectoriels et 𝑓: 𝐸 → 𝐹. On dit que f est une application linéaire si et seulement 

si :  

∀(𝑥, 𝑦) ∈ 𝐸2, ∀𝜆 ∈ 𝕂, {
𝑓(𝑥 + 𝑦) = 𝑓(𝑥) + 𝑓(𝑦)

𝑓(𝜆𝑥) = 𝜆𝑓(𝑥)
 

 

Exemple 1 : On pose :  

𝑓: {
ℝ3 → ℝ2

(𝑥, 𝑦, 𝑧) ↦ (𝑥 + 2𝑦 − 𝑧; 2𝑥 − 3𝑦 + 2𝑧)
 

Montrer que f est une application linéaire.  

 

Exemple 2: On pose :  

𝑓: {
ℝ3 → ℝ 

(𝑥, 𝑦, 𝑧) ↦ 𝑥2 + 𝑦 − 𝑧
 

Montrer que f n’est pas une application linéaire.  

 

Exemple 3 : Démontrer que l’application suivante est linéaire :  

𝜙:

{
 
 

 
 𝒞

0([0; 1], ℝ) → 𝒞1([0; 1], ℝ)

𝑔 ↦ (𝑥 ↦ ∫𝑔(𝑡)𝑑𝑡

𝑥

0

)
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