Programme de colles n°15

Du 20 au 24 janvier

L’ensemble du cours depuis le début d’année doit étre connu. Les questions de cours suivantes,

portant sur les chapitres récents, sont a travailler particulicrement. En gras, les questions

rajoutées au programme de colles de la semaine.

Questions de cours a préparer : sur 5 points

14)

15)

Définitions : des matrices commutantes, de la diagonale d’une matrice, de la matrice identité,

des matrices triangulaires, des matrices symétriques et des matrices antisymétriques.

[dentités remarquables pour les matrices commutantes : énonce.
2 21

Lamatrice| 4 5 5 | (outoute autre matrice 3x3 au choix du colleur) est-elle inversible ?
3 3 2

Si oui, calculer son inverse.

Soit n € N* et A, B, C trois matrices de M,,(IK).
On suppose de plus que BA =1, et AC = 1I,,.
Montrer que B = C.

Définition de I'inverse d’une matrice. Définition du groupe linéaire matriciel.
Enoncer les proprié¢tés de l'inversion de matrice.
Définition de la transposée d'une matrice et proprié¢tés de la transposition. Caractérisation

des matrices symétriques et antisymétriques par leur transposée.

Définition de u, ~ v,, de u, = o (v,), de u, = +(’) (vn). Traduction des crois-

[e.9]
sances comparées a l’aide des « petit o ».

et démontrer la formule.

1
Donner le DL, (0) de = — 1

Donner le DL, (0) de z +— In(1+ z) et démontrer la formule.
Donner le DLy, 1(0) de © — Arctan(z) et démontrer la formule.
Donner le DL,(0) de x +— exp(x) et démontrer la formule.
Enoncer sans démonstration la formule de Taylor-Young.

Donner (sans démonstration) le DL, (0) de = +— (1 +x)* ot a € R.
Préciser les 4 premiers coefficients de ce développement limité pour une valeur

donnée de o (au choix du colleur).

Donner (sans démonstration) quelques DL(0) de référence (au choix du col-

leur).

Calculer le DL;(0) de tan(z).



Programme pour les exercices : sur 15 points

Calcul matriciel : matrices inversibles, puissance d’une matrice, matrices commutantes (ou pas!),
transposition (lien avec les matrices symétriques et anti-symétriques).

Calculs (trés) simples de développements limités.

Pour cette semaine, pas encore d’utilisation des DL : nous avons fait peu d’exercices

sur ce sujet.



