Maths - DM n°l - Pour le lundi 21 septembre,
Trigonométrie, sommes finies

Exercice 1.

Soit u la suite définie par ug = —2 et Vn € IN, w1 = V2 + uy,.
1) Calculer uq, ug et ug.

2) Pour x un réel quelconque, donner cos(2x) en fonction de cos(x) uniquement.

(7‘(’) U,
cos| — | = —
2n 2

4) Déduire des questions précédentes la limite de la suite w.

3) Montrer que pour tout entier n € IN,

Exercice 2.

Soit n un entier naturel.

(n+k’)
On note An:kézT, Bn:k:EO( N )et Cn:k:EOT.
2

Le but de cet exercice est de simplifier ces trois sommes.

Calcul des premiers termes
1) Calculer la valeur de Ay, A3, By, By, Cy, C; et Cs.

Calcul de A,
1

1 1
2) Montrer que pour tout entier k supérieur ou égal a 2, 1 n m

2(n—1)

3) Déduire de la question précédente que A, =
Calcul de B,

4) Montrer que pour tout entier n € IN et tout entier k € IN*,

n+k ) [ n+tk+1 n—+k
n - n-+1 n+1
5) Déduire de la question précédente une expression simplifiée de B,,.

Calcul de C,

6) A Taide de la question 4., montrer que C,, .1 = qC,, ou g est un réel que 1'on précisera.

7) En déduire une expression simplifiée de C,,.



