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DL 2

Ex 1 Soit p € N\{0,1}. Pour tout entier naturel k, on pose u; = —_etVneE N*, S, = Z;(l:l;-

(k+p) (k+p)
k k
1. Montrerque: Vk €N, (k+p + Duyyq = (k+ Duy.

2. Endéduireque:vn € N*,S, = ﬁ((n + Du, — 1). (cf chap 1 exercice corrigé 18ter.2)

3. MontrerqueVn e N,0 <u, < ﬁ. En déduire la limite de la suite (S,,) quand n — +oo.

)(
Ex2 1. Montrerque:pourtousréelsa, b, cetd, |ac + bd| <+ a? + b*>Jc?2 + d?.

2. Montrerque: |ac + bd| = v a? + b*y/ c? + d* sietssi ((a, b) = (0,0) ou 3k € Rtelque c = ka et d = kb)
3. SoitC ={(x,¥) € R?/x*+y* =1} etA = {x + 2y/(x,y) € C}. Montrer que A est bornée et admet un maximum et un
minimum.

Ex3 Soitd = {L/(nq) € N%t0<q=<2"}.
1. Soitx € [0,1]. Montrerque:vVn € N, 3! q € [0,2™"]/0 < x _zin <zin.
2. Endéduire qu’entre deuxréels de [0,1],ily a toujours un élément de A.



