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I COURS A SAVOIR ENONCER  
o Définition  de la valeur absolue : la valeur absolue d’un réel 𝑋 est le réel |𝑋| = {

𝑋 𝑠𝑖 𝑋 ≥ 0 
−𝑋 𝑠𝑖 𝑋 < 0

= 𝑚𝑎𝑥(𝑋; −𝑋). 
o  

o Inégalités triangulaires :  pour tous réels 𝑥 et 𝑦,  ||𝑥| − |𝑦|| ≤⏞
2è𝑚𝑒 𝐼.𝑇

|𝑥 + 𝑦| ≤⏞
1è𝑟𝑒 𝐼.𝑇

|𝑥| + |𝑦|  et sa généralisation :  

pour tous réels 𝑎1, . . , 𝑎𝑛 ( 𝑜ù 𝑛 ∈ ℕ∗), |∑ 𝑎𝑘
𝑛
𝑘=1 | ≤⏞

𝐼.𝑇.

∑ |𝑎𝑘|𝑛
𝑘=1 . 

 
o Définition  de la partie entière :   la partie entière d’un réel  est le plus grand entier inférieur ou égal à ce réel.  

 

o Caractérisation  de la partie entière :   Soit 𝑋 un réel.   𝑝 = ⌊𝑋⌋ ⟺ {
𝑝 ∈ ℤ

𝑝 ≤ 𝑋 < 𝑝 + 1
.  

 
o Règles de calcul de la partie entière :  

 Soit 𝑋 un réel.  
•  ∀ 𝑛 ∈ ℤ , (𝑛 ≤ 𝑋 ⟹ 𝑥 ≤ ⌊𝑋⌋). 𝐴𝑢𝑡𝑟𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡 𝑑𝑖𝑡,

𝑡𝑜𝑢𝑡 𝑒𝑛𝑡𝑖𝑒𝑟 𝑖𝑛𝑓é𝑟𝑖𝑒𝑢𝑟 à 𝑋 𝑒𝑠𝑡 𝑖𝑛𝑓é𝑟𝑖𝑒𝑢𝑟 à 𝑙𝑎 𝑝𝑎𝑟𝑡𝑖𝑒 𝑒𝑛𝑡𝑖è𝑟𝑒 𝑑𝑒 𝑋. 
• ∀ 𝑛 ∈ ℤ , ⌊𝑋 + 𝑛⌋ = ⌊𝑋⌋ + 𝑛.  

 

II Exercices à savoir refaire   
 

COURS (chap2) 11 Exercice : Démontrer que pour tous réels 𝑎 𝑒𝑡 𝑏 , 𝑎
2+𝑏2

2 
≥ 𝑎𝑏.    

 
COURS (chap2)  37.Exercices :Résoudre, par équivalence,  l’équation 7 − 4𝑥 ≥ |2𝑥 + 5| d’inconnue réelle 𝑥.  
 

COURS (chap2) 59.Exercice : Soit 𝑛 un entier naturel. Montrer que : ⌊√𝑛2 + 7𝑛 + 12⌋ = 𝑛 + 3.  
 
COURS (chap2) 49 Montrer que la suite (𝑢𝑛) définie par :  ∀𝑛 ∈ ℕ, 𝑢𝑛 = √𝑛 + 1 − √𝑛 tend en décroissant vers 0.  
 

TD 2 Ex 39 Montrer que : pour tous réels 𝑎 et 𝑏, |𝑎| + |𝑏| ≤ |𝑎 + 𝑏| + |𝑎 − 𝑏|.      

 

TD 2 Ex 25  1.   Montrer que :  ∀𝑥 ≥ 0, 𝑥 −
𝑥2

2
≤ ln(1 + 𝑥) ≤ 𝑥.  

 
 


