a.

JOUR 2
CORRIGE

Notons P(x) = 4x% — 5x + 6.Ap< 0. Donc, Vx € R, P(x) > 0.Ainsi,Df = R.
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. Par suite, lil;n f(x)=2et lim f(x)=-2.
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Dong, lim f(x)—2x = —=. Parsuite, lim f(x)— (2x — —) = 0. J’en conclus que la droite d’équation y = 2x — =
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est asymptote a Cf en +oo.
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Donc, lim f(x)+ 2x = z. Par suite, lim f(x) — (—Zx + Z) = 0. J’en conclus que la droite d’équation y = —2x +%
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est asymptote a Cf en —oo.




2. Soit f(x) = cos (¥x) — 3/cos (x).

e Df =Retf estcontinuesur R car cos et u: (x ~ /x) sont définies et continues sur R.

e Dans l'expression de f, seule la fonction racine cubique, n’est pas dérivable sur tout son domaine de définition. La racine
cubique n’est dérivable que sur R*. Par conséquent Q:(x+ cos(i/_)) est dérivable au moins sur R*.

moins sur E. J’en dedws que f est au moins derlvable surENR* = E\{O}.

EtVx € E\{0}, f'(x) = u'(x) X cos'(u(x)) — cos'(x) x u'(cos (x)) = %x_ z( sm( ) ) (—sin (x)) X = (Cos(x)) 3.

u'(t)= —tfi— 3‘/_
et cos’ (t)=—sin (t)
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o Dérivabilité en 0 ? Appliquons le critere 35 a ajouter au chap 5 (Cf cahier de prépa):
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«Si f est continue sur I , dérivable au moins sur I\{a} et lim f'(x) = L alors lim
xX—-a x—=a
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lim3/x =0
x—0

Or, sin (t) donc par composition, 11m sin(¥) _ = 1. Et par suite, lim_f'(x) = £o0. J’en déduis, par le critére,
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que 11m f(x) (77O - = to0. Ainsi, f n’est pas dérivable en 0 et fétant continue en 0, Cf a une tangente verticale en 0.
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e Dérivabilité en % +kmtq k € Z? Faire de méme :

f estcontinue sur |km, T + k[ et dérivable au moins sur |k, w + k[ \{E + kn}et Vx €lkm,mw+ kn[ \{g +

, 1 sinx) sin(¥x) L] _ fx)-f(0) _
krr}, £ () 5 T~ T .Donc, llIBmf (x) = +o0. J’en déduis, par le critére, que xllTkn —— = too.

Donc f n’est pas dérivable en g + km et comme f est continue en % + km, Cf a une tangente verticale en g + k.

e J’en conclus que f est exactement dérivable sur E N R* = E\{0} = Df".



