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DL 0 
Ex 0 Les phrases suivantes sont-elles VRAIES ou FAUSSES ? justifier votre réponse (n’hésitez pas à faire un dessin pour 

certaine réponse).  

1. ∃𝐴 ∈ ℝ/∀𝑥 ∈ ℝ, (𝑥 < 𝐴 ⟹ 𝑥3 < −1000000).  

2. ∀𝑥 ∈ ℝ, (𝑥4 > 16 ⟺ 𝑥 > 2).  

3. ∃𝑝 ∈ ℕ/∀𝑛 ∈ ℕ, (𝑛 ≥ 𝑝 ⟹ ln⁡(𝑛² + 1) ≥ 1000).  

4. ∀𝑛 ∈ ℕ, ∃𝑝 ∈ ℕ/⁡𝑒𝑛 ≤ 𝑝.  

5. ∃𝐴 ∈ ℕ/∀𝑛 ∈ ℕ, 𝑒𝑛 ≤ 𝐴.  

 

Ex 1  Montrer par contraposée que si 𝑛2 − 1 n’est pas divisible par 8 alors 𝑛 est pair. Indication : on écrira 𝑛 modulo 4.  
 

Ex 2  Soit 𝑢 la suite définie par  : 𝑢0 = 2𝑒𝑡⁡∀𝑛 ∈ ℕ, 𝑢𝑛+1 =
1

16
(1 + 4𝑢𝑛 + √1 + 24𝑢𝑛).  

1) Montrer que : ∀𝑛 ∈ ℕ , 𝑢𝑛 =
1

3
+

1

2𝑛
+

1

3
×

1

22𝑛−1
. 

2) En déduire lim
𝑛→+∞

𝑢𝑛 .  

3) On rappelle que  si 𝑥 ≠ 1⁡𝑒𝑡⁡𝑛 ∈ ℕ⁡alors 1 + 𝑥 + 𝑥2 +⋯+ 𝑥𝑛 =
𝑥𝑛+1−1

𝑥−1
.  

Calculer  𝑆𝑛 = ∑ 𝑢𝑘
𝑛
𝑘=0 = 𝑢0 + 𝑢1 + 𝑢2 +⋯+ 𝑢𝑛  puis déterminer lim

𝑛→+∞
𝑆𝑛.  

 

          

 


