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FORMULES DE TRIGONOMETRIE Soit 6 ,a et b,p et q des réels.
1. |sinfB| < 1let|cos8| <1
2. cos’6 +sin?6=1
3. Vk €Z, cos(0 + 2km) = cos (0) etsin(f + 2km) = sin ()
4. cos(—8) = cosH et sin(—6) = —sin (0)
5. cos(m + 0) = —cos6 et sin(mw + ) = —sin (6)
6. Vk € Z,cos(8 + km) = (—=1)*cos (8) et sin(0 + km) = (—1)*sin (6)
7. cos(m — 6) = —cos@ etsin(w — ) = sin (0)
T . . T
8. cos (E - 6) = sinf et sin (; — 9) = cos6
T . . T
9. cos (E + 6) = —sinf et sin (E+ 9) = cos6
10. cosb =cosa =3Ik E€Z/b=a+ 2kmoub = —a + 2kn

11. sinb =sina<=3Ik€Z/b=a+2knroub=mn—a+ 2kn
12. Sia € [—1; 1], alors Arccos(a) est le seul réel de [0; 7r] dont le cosinus vaut a.

13. Sib € [—1; 1],alors Arcsin(b) est le seul réel de [—g;g dont le sinus vaut b.

14. cosx = sina © cosx = cos (g - a) o
cos(a + b) = cos (a)cos (b) — sin (a)sin (b)
1 {sin(a + b) = sin (a)cos(b) + sin (b)cos(a)
cos(a — b) = cos (a)cos (b) + sin (a)sin (b)
1 {sin(a — b) = sin (a)cos (b) — sin (b)cos (a)
17 {cos(29) = c0s%0 — sin?0 = 2cos*0 — 1 = 1 — 2sin?6
) sin(20) = 2sin (8)cos (0)

Si, pour chaque égalité, toutes les tangentes qui apparaissent dans la formule existent , on a la relation :
18. Vk € Z, tan(0 + km) = tan (0) valable dés que tan (0) existe.

19. tan(—6) = —tand valable dés que tan (0) existe.
20. 1+ tan?6 = —

cos26

21. tan(b) = tan(a) © il existek € Ztq: b=a+ km.

= fan(@)+tan(®)
22. tan(a +b) = 1—tan(a) tan(b)

_p) = tan(@-tan ()
23. tan(a b) " 1+tan (a)tan (b)

2tan (a)
24. tan(2a) = Z 7=

valable dés que tan (0) existe.

valable dés que tan(a) , tan(b) et tan (a + b) existent.
valable dés que tan(a) , tan(b) et tan (a — b) existent.
valable dés que tan(a) et tan(2a) existent.

T -1 N T .
25. tan (9 + ;) =— valable dés que tan(#) et tan (9 + 5) existent.

T 1 N s .
26. tan (; - 9) =— valable dés que tan(@) et tan (5 - 9) existent.

27. Sic € R, alors Arctan(c) est le seul réel de | — g; g [ dont la tangente vaut c.




A SAVOIR RETROUVER PAR LE CALCUL OU SUR LE CERCLE TRIGONOMATRIQUE
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Si

cosacosb = % [cos(a + b) + cos(a — b)]
sinasinb = ~ [cos(a — b) — cos(a + b)]

2
. 1
sinacosb = 5

cos(p) + cos(q) = 2cos (M) cos (ﬂ)

[sin(a + b) + sin (a — b)]

2 2

cos(p) — cos(q) = —2sin (pzﬂ) sin (pz;q)
sin(p) + sin(q) = 2sin (pzﬂ) cos (p_q)

2
cos(h) >0 & 3k € Z/b € |2+ 2k, % + 2kn]
sin(b) >0 © 3k € Z/b € |2km, w + 2kn|
tan(b) > 0 & 3k € Z/b € |km, % + k|

impossible si a & [—1; 1]
cos (b) =a e {b = Arccos(a) + 2km oub = —Arccos(a) + 2krm sia € [—1;1]
tqkeZ
impossible si a & [—1; 1]

sin (b) =a & {b = Arcsin(a) + 2kmw oub = — Arcsin(a) + 2kn sia € [—1;1]
tqkeZ
. tan(b) = a < Ik € Z/b = Arctan(a) + kn
. oo . , ) _a b
Pour tous réels a et b non tous nuls, il existe toujours un réel 8 tel que : cosO Npreed et sinf Totist

6 €] - % + 2km g + 2km [ alors 6 = arctan% [27] .

Sif €] % + an,%n + 2km [alors 0 = + arctan% [27].




