
Pendant les vacances  
➢ Apprendre votre cours sur les nombres complexes. Cf Résumés. 
➢ Chaque jour, faire :  

• Un exercice sur les complexes 
• Un calcul de dérivée ( se référer au formulaire de dérivation) 
• Un calcul de limite ( s’exercer d’abord sur l’exemple de la fiche de méthode du calcul de limite) 

➢ Colle à préparer et DL à chercher et rédiger 
 

JOUR 1  
Ex 1 Complexes et géométrie.     

Trouver tous les points 𝑀 d’affixe z tels que |𝑧| = |1 − 𝑧| = |
1

𝑧
|  (même question avec 𝑅𝑒 (

𝑖−𝑧

2𝑧+3−𝑖
) = 0 ).   

Ex 2 Dérivée d’un produit et dérivée d’une combinaison linéaire.  

Soit 𝑓(𝑥) = 5 tan(𝑥) cos(𝑥) − 3√𝑥
5

ln(𝑥). Déterminer le domaine de définition  𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable sur 𝐷 et calculer 𝑓’(𝑥) 
pour 𝑥 ∈ 𝐷. 

Ex 3 Calcul de limite  par mise en facteur des termes dominants 

Déterminer lim
𝑥→+∞

1−7𝑥+3𝑒𝑥

ln(𝑥)−4𝑒𝑥+2𝑥
. 

JOUR 2  
Ex 1 Sommes trigonométriques.    

 Soit 𝑛 un entier naturel non nul. Calculer 𝑆𝑛 = ∑ 𝑠𝑖𝑛2(𝑘𝑥)𝑛
𝑘=0  , 𝑈𝑛 = ∑

sin(𝑘𝑥)

𝑐𝑜𝑠𝑘(𝑥)
𝑛
𝑘=1   et   𝑉𝑛 = ∑ (

𝑛
𝑘

) 𝑐𝑜𝑠(2𝑘𝑥)𝑛
𝑘=0 .

 
Ex 2 Dérivée d’un quotient et d’une composée simple 

Soit 𝑓(𝑥) =
𝑒5𝑥−sin (4𝑥)

√1+5𝑥
. Déterminer le domaine de définition  𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable sur 𝐷 et calculer 𝑓’(𝑥) pour 𝑥 ∈ 𝐷. 

Ex 3 Calcul de limite en 𝒂  par factorisation et simplification par (𝒙 − 𝒂) 

Déterminer lim
𝑥→

1

2

2𝑥3+𝑥2+𝑥−1

√1−8𝑥33 . 

JOUR 3  
Ex 1 𝒋 l’une des trois racines troisièmes de l’unité.    
Soit 𝑎, 𝑏 𝑒𝑡 𝑐 trois complexes distincts et 𝐴, 𝐵 𝑒𝑡 𝐶 leurs images ponctuelles respectives.  
Montrer que : le triangle 𝐴𝐵𝐶 est équilatère direct (𝐶𝑓 dessin) si et ssi 𝑎 + 𝑏𝑗 + 𝑐𝑗² = 0. 
Ex 2 Dérivée d’une composée  

Soit 𝑓(𝑥) = √3 − 2 sin(5𝑥) .Déterminer le domaine de définition 𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable sur 𝐷 et calculer 𝑓’(𝑥) pour 𝑥 ∈ 𝐷. 

Soit 𝑓(𝑥) = √ln (𝑥)6 − ln (√𝑥
6

).Déterminer le domaine de définition 𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable au moins sur 𝐷\{1} et calculer 
𝑓’(𝑥) pour 𝑥 ∈ 𝐷\{1}.

Ex 3 Utiliser la quantité conjuguée 

Soit 𝑓: (𝑥 ↦ √1 − √1 − 𝑥²). Déterminer le domaine de définition de 𝑓 et étudier la limite en 0 de 𝜏(𝑥) =
𝑓(𝑥)−𝑓(0)

𝑥−0
 . Qu’en déduit-on ?  

JOUR 4  
Ex 1  Racines carrées complexe. Equation du second degré. Exponentielle complexe. 

1.Donner les racines 𝑐𝑎𝑟𝑟é𝑒𝑠 complexes des nombres complexes 𝑎 suivants 𝑎 = −3  puis  𝑎 = −2𝑖 puis 𝑎 = −12 + 16𝑖 puis 𝑎 =
−1−√3𝑖

𝑖−1
. 

2.Résoudre les équations suivantes 
a. 𝑒2𝑧 + 𝑒𝑧 + 1 = 0 d’inconnue 𝑧 complexe 
b. (−4 − 2𝑖)𝑧2 + (7 − 𝑖)𝑧 + 1 + 3𝑖 = 0 d’inconnue 𝑧 complexe 

c. {
𝑧 + 𝑤̅ = −1 + 2𝑖

𝑧̅𝑤 = 1 + 7𝑖
 d’inconnue (𝑧, 𝑤) ∈ ℂ2 . 

Ex 2 Dérivée de 𝑨𝒓𝒄𝒔𝒊𝒏, 𝑨𝒓𝒄𝒕𝒂𝒏 𝒆𝒕 𝑨𝒓𝒄𝒄𝒐𝒔 
1.Soit 𝑓(𝑥) = 2𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛(𝑥) × 𝐴𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠(𝑥) − 5𝐴𝑟𝑐𝑡𝑎𝑛(𝑥) .Déterminer le domaine de définition 𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable au 
moins sur 𝐷′ = 𝐷\{−1,1} et calculer 𝑓’(𝑥) pour 𝑥 ∈ 𝐷′. 
2.Soit 𝑓(𝑥) = 𝐴𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛(𝑥² − 1). Déterminer le domaine de définition 𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable au moins sur 𝐷′ =

𝐷\{0, √2, −√2} et calculer 𝑓’(𝑥) pour 𝑥 ∈ 𝐷′. 
Ex 3 Fonction bornée×Fonction de limite nulle 

Calculer lim
𝑥→1

cos (
𝜋

2𝑥
) (𝑥 − ⌊𝑥⌋).  

 

Les corrigés seront mis sur 

cahier de prépa 



JOUR 5 
Ex 1  Racines nièmes complexes-Equations polynomiales.    

1.Donner les racines 𝑛ièmes complexes des nombres complexes 𝑎 suivants : 𝑎 = 1 𝑒𝑡 𝑛 = 7 puis 𝑎 = 𝑗 𝑒𝑡 𝑛 = 5 puis 𝑎 =
−1+√3𝑖 

2−2𝑖
𝑒𝑡 𝑛 = 4.  

2.Résoudre les équations suivantes :  
a. 1 − 𝑖(1 − 𝑧)4 = 0 
b. 𝑧𝑛 = 3𝑛 
c. 64(𝑧 − 1)6 + (𝑧 + 1)6 = 0 
d. 𝑧4 − 𝑧3 + 𝑧2 − 𝑧 + 1 = 0 
e. (𝑧 − 𝑖)𝑛 = (𝑧 + 𝑖)𝑛 où 𝑛 ∈ ℕ\{0,1}. 

Ex 2 Dérivée  
Soit 𝑓(𝑥) = 𝑡𝑎𝑛3(4𝑥 + 1).Déterminer le domaine de définition 𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable  sur 𝐷 et calculer 𝑓’(𝑥) pour 𝑥 ∈ 𝐷. 
Ex 3 Faire apparaitre une limite usuelle 

Calculer lim
𝑥→0

ln(1−√144𝑥)

sin ( √8𝑥
3

)
 et  lim

𝑥→0
ln (5𝑥2 + 2𝑥)√4𝑥2 − 𝑥 + 1   

  

JOUR 6 
Ex 1  Racines 4ièmes complexes  

Calculer de deux manières les racines quatrièmes de  1 + 𝑖√3. En déduire les valeurs de 𝑐𝑜𝑠
13𝜋

12
  et 𝑠𝑖𝑛

13𝜋

12
  . 

Ex 2 Dérivée d’un produit et d’une composée 

Soit 𝑓(𝑥) = 𝑥𝑒
𝑥

𝑥2−1.Déterminer le domaine de définition 𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable sur 𝐷 et calculer 𝑓’(𝑥) pour 𝑥 ∈ 𝐷. 
Ex 3 Se ramener à une limite en 0 

Calculer lim
𝑥→−1

sin (1+𝑥)

√1−𝑥²
. 

 
JOUR 7 
Ex 1  Linéarisation  

Calculer ∫ 𝑐𝑜𝑠2(7𝑡)𝑑𝑡
𝜋

4
0

  𝑒𝑡 ∫ 𝑠𝑖𝑛4(2𝑡)𝑐𝑜𝑠2(5𝑡)𝑑𝑡
𝜋

2
0

. 

Ex 2 Dérivée d’un produit et d’une composée 

Soit 𝑓(𝑥) = 𝐴𝑟𝑐𝑜𝑠 (
1−𝑥2

1+𝑥2
). Déterminer le domaine de définition 𝐷 de 𝑓. Justifier que 𝑓 est dérivable au moins sur 𝐷\{0}et calculer 𝑓’(𝑥) 

pour 𝑥 ∈ 𝐷\{0}. 
Ex 3 SE PLACER PROCHE DU POINT OU DE L’INFINI où l’on calcule la limite -Limite à Droite et limite à gauche 
Soit 𝑝 ∈ ℤ . Calculer lim

𝑥→𝑝
 ⌊𝑥⌋ + √𝑥 − ⌊𝑥⌋6   

 


