
?-v EX 6 Sommes de Riemann. Soit/ la fonction définie par : /(x) = ffm1f - Zxcos(t) + x2) dt (où r variable réelle)

L. Domaine de définition de f.
a) Compléter la phrase : /(x) existe dès que

b) Montrerquepourtoutr€ R,gr:(t»In(1 -Zxcos(t) *r2))estcontinuesur]0,n[.
c) Montrer que grr: (t ,+ ln(1 - Zxcos(t) -l xz))est continue en o (resp r)si etssi x + 1, (resp - 1).

d) En déduire que / est définie qudm11-f ; ti. \

soit x réel tel que lxl * tet n enffnaturel, on note S, (x) = i»i=rln (1 - z*ro, (y\ * x').

a) Trouver la forme développée de P,(r) = fl[=, (. - ,*)(. - ,+)
b) En déduire enfin Sr,(r).
En déduire une expression simplifiée de f (x) selon que lxl > 1ou lxl < 1.
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