%Grsvmpﬂms polyndmes de R[X] scindée sur R. dﬁtﬁﬁrch
Soit P € R{X]tel que P scindé sur R. note A le coefficient dominant de P et note @4, .., @, les racines de 7 de muitiplicités

respectives non nulles my,..,
Ona:P =1L, (X — a,)™.
1. Exprimer deg(P) en fonction de m,..,m,.
| Forme scindée de P’.
2. Quelle est la mulitiplicité de a4, ..,

o‘g A el o e

: e ) il C""“ T)’w»,
chovt o(au\—;\au.m dti’/f’ I’ — i)
o ) =G (?)

"EOJJ MLJM d—l F ( )(‘Nﬁ |>

dme  olpy u\-)tauvu du (F) (?)/ [)

e oo ("
?M&Lu\-w &Fl'dr' . d,umul[?
u./{’e /‘“&’4’ (\/MG\O\MM 4—ca4,

e o s &7

‘_@Midbf’ P sk

Q,tdml-olh’““e e o _

A iyt 0 )
(06 L)

]A«E JL€[4 s-1] -
P o condtusse S [heskn]

dowvalde o Jo el
P(iﬂ— ( H} -,
A annude MW Ma'(”‘/’ —dass

J*;.,Jmﬁ gt Fep € Jotg s [/

~
P/Cut\:o'
e oy Aaun dA F( dl W M=
oda 2_4
SN I /m,} 1

olA 1"

@, en tant que racines de P'? (multiplicité nulle * =
3. Justifier que pour tout k € [1,s — 11, il existe ¢, € lay, @41 [ tel que P'(c,) = 0.
4. Déduire de ce qui précéde que P’ est aussi scindé sur R et donner sa forme scindée.

msols € N".a,,..,a, étantréels, on peut les ordonner. Onimpose : @; < @; <...< O
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Il Décomposition en éléments simples de P'/P . On pose F(t) = };’T(tt)) ol t réel.

5. Donner une expression de P’ grace a la forme scindée de 2.( on utilisera fa formule ([}, P,)’ = =)

6. Endéduire queVt € D, F(t) = Zizlt

m 3 oar sy .
: . (c’est la décomposition en éléments simples de F 1)
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7. Application : Déterminerf S artirimiZar 8dt {on précisera sur quel intervalle on travaille).
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lll Décomposition en éléments simples de'— quand P est scindé sur R a racines simples.

On suppose ici que m, = m, =..=m, = 1 (ie. toutes les racines de P sont szmples) OnposeVt € D,G(t) =

La décomposition en éléments simples de G est de Ia forme : V¢ € D, G(t)=2;_ 17

8. Soitj € [1,s]. Justifier que P"(a;) # 0 et montrer que lim (t 2;)G(t) =

9. Endéduireque:Vt€ D, G(t) = Y5 1p(a

10. Application : Calculer 352 e m— 12
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)t (c estla decomposmon en éléments simples de ().

apres avoir justifier de son existence.
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