
Préparation du test de cours du mercredi 1 avril  
1) « Définition » du déterminant d’ordre 𝒏..  
2) Calcul d’un déterminant d’ordre 3 par développement par rapport à une ligne ou  une colonne.  

Ex 34 Matrices à diagonales dominantes 

Soit 𝐴 = (𝑎𝑖𝑗)
(𝑖,𝑗)∈⟦1,𝑛⟧²

une matrice carrée d’ordre 𝑛 telle que :∀𝑖 ∈ ⟦1, 𝑛⟧, |𝑎𝑖𝑖| > ∑ |𝑎𝑖𝑗|𝑛
𝑗=1
𝑗≠𝑖

.  

Nous allons prouver par l’absurde que 𝐴 est inversible . Pour cela,  imaginons un instant que 𝐴 n’est 
pas inversible.  

1. Justifier qu’il existe 𝑋 = (

𝑥1

𝑥2

⋮
𝑥𝑛

) tel que 𝑋 ≠ 0 𝑒𝑡  𝐴𝑋 = 0.  

2. Justifier que 𝑚𝑎𝑥(|𝑥1|,|𝑥2|. . , |𝑥𝑛|) > 0 𝑒𝑡  ∃𝑖0 ∈ ⟦1, 𝑛⟧/ |𝑥𝑖0
| = 𝑚𝑎𝑥(|𝑥1|,|𝑥2|. . , |𝑥𝑛|) 

3. Montrer que ∀𝑖 ∈ ⟦1, 𝑛⟧, ∑ 𝑎𝑖𝑗𝑥𝑗 = 0𝑛
𝑗=1 . 

4. En déduire que |𝑎𝑖0𝑖0
| ≤ ∑ |𝑎𝑖0𝑗|𝑛

𝑗=1
𝑗≠𝑖0

. 

5. Conclure  
 

 

 


