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Exercice 1

Écrire la négation des propositions suivantes
a) ∃x ∈ R, x2 < 0
b) ∀x ∈ R, x2 ≥ 1
c) ∀x ∈ R, ∀y ∈ R, x < y ou y < x
d) ∃x ∈ R, ∃y ∈ R, x < y et y < x
e) ∀x ∈ N, ∃y ∈ N, y < x
f) ∃x ∈ R, ∀y ∈ R, y ≤ x⇒ 2y ≤ x2

g) ∀x ∈ R, ∀y ∈ R, xy = 0⇒ x = 0

Exercice 2

Dire si les propositions suivantes sont vraies ou fausses
a) ∀x ∈ R, x ≥ 2⇒ x2 ≥ 4
b) ∀x ∈ R, x < 2⇒ x2 < 4
c) ∀x ∈ R, x2 ≥ 4⇒ x ≥ 2
d) ∀x ∈ R, x2 < 4⇒ x < 1
e) ∀x ∈ R, x ≥ 2⇒ x2 ≥ 3
f) ∀x ∈ R∗, x > 2⇒ 1/x < 1/2
g) ∀x ∈ R∗, x < 2⇒ 1/x > 1/2
h) ∀x ∈ R∗, 1/x < 0⇒ x > 0

Exercice 3 Voici une liste de propositions

a) ∀x ∈ N, ∃y ∈ N, y > x

b) ∃y ∈ N, ∀x ∈ N, y > x

c) ∀x ∈ N, ∃y ∈ N, y < x

d) ∃y ∈ N, ∀x ∈ N, y < x

e) ∀x ∈ N, ∃y ∈ N, y ≤ x

f) ∃y ∈ N, ∀x ∈ N, y ≤ x

g) ∀x ∈ Z, ∃y ∈ Z, y < x

h) ∃y ∈ Z, ∀x ∈ Z, y ≤ x

1. Certaines de ces propositions sont les négations des autres. Lesquelles ?

2. Pour chacune de ces propositions, démontrer si elles sont vraies ou
fausses.
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