Nom (03/11/25) Interro 07 2025-26 PCSI (Corrigé)
2 — =
D va*+1= 10 (CO25b) | 13y Soit (s, p) €C2 V(z1,20) € C2 { 21;2—21) g (C 331)
122 =
. N .2
2) DansR: 22-32>0 <= a(x—3) >0 <= (21, 22) sont les racines du polynéme Q(x) =z —sz+p
e 2 <00Uz>3 (C 076a) Eneffet : Qz) = (z—21)(x—20) = 22— (21 +22)x+ 2122 = 22 —s2+p
3) sing = -1 <= o= _TW L%, kel (C 103d) 14) Vrai ou Faux?.. FAUX (C 356b)
Zuw o 5
T - arg () =0 [r] <= (u,v)sont colinéaires de méme sens
4) — cos(x) = sin (—5 — ) =sin (—5 + ) (C 111b) “u
En effet arg (Zw) = arg(zy) — arg(zy)
5) sinz < 1/2 <= 57/6+ 2k <z < 137/6 +2kn, k€ Z Zu
(=  —Tn/6+2r <o < 7/6+ 2 Et u,v coh.neal‘res de méme sens <= arg(zy)—arg(z,) =0 [27]
e ze J]57/6+ 2%kt < x < 137/6 + 2kn| (C 163a) Bt w,v colinéaires <  arg(zw) — arg(z) =0 [}
keZ 15) Tracer l'allure de la courbe de  x +— tanz sur [-7/2, 7/2] (C 448a)
6) Vz, 2/ €C, |24+ |= 0 (C 225a) ‘
e
y=tanx __f ¥
7) Vz,2' € C*, arg(z) —arg(2') = arg(z/2) [27] (C 232b) : 7
Vreopt
8) Ve € R, arg(el®) =z [27] (c243) | e / /: .......
!
9) Définition : (Ecrire avec des fonctions définies sur R) (C 250c¢) -t Y=/ T
Pour t € R, e(=2H50t — o=2t(cos 5t + isin 5t) 2 . 4 2
e i ' :
_ L7 -1
10) POuI‘ z E C, (ez) — ez (C 254) // ...........................
11) Définition : pour z € C [2| =1 <= 2€ U (C 320e)
16) Défintion :  (uy,) est une suite arithmétique de raison r (C 510c¢)
12) Racines n-iémes distinctes de 'unité dans C : (C 321c¢) — VneN, upi—up=r( <= VYneN, upyi=u,+7)
sont de la forme  z; = wk avec w=en et ke [[0,n —1]]
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17) (uy) géomeétrique de raison g # 0 (C 515c¢)
U1 1— qn—p+1
Zuk — 17_’; = up 17_(1 pOIlI' q # 1

o Les deux formules sont & connaitre et sont équivalentes puisque
n—p+1

Upt1 = Upq

e Ne pas oublier le premier terme wu, car la somme commence avec

k = p (et non k = 0)

n+20

n—zk

18) Pour n > 1, on pose (C 538b)

n+21 n+20

1
- Z*_Zk n+21 “n

k=n+1

Alors  Sp41 —

Si on veut faire en détail, on fait apparaitre les termes communs aux
den+1an+420:
n+21 n+20

1
n+1 Zk‘ +Z%

k=n+1 k=n+1

deux somimes :

n—|—21

D’ou le résultat

six >0

19) Définition : |x| = iz <0

= max(z, —x) (C 560c)

x
—x
20) Vraiou Faux?.................... VRAI
Pourz e R, 22<4 = 2z<2

(C 580b)

Eneffet 22<4 <+ [|2/<2 <<= —2<2<2

et 2<x<2 = <2
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21) Vraiou Faux?.................... FAUX (C 584c)
1 1
Pour x € R\{0}, z<2 = ~ >3
x
I1 suffit de prendre z négatif (par rexemple x = —2 pour voir que cela ne

marche pas. En effet, 'implication n’est vraie que « si tout est positif »

22) Soient a,b € R (C 592b)
max(a, b) X min(a,b) = axb

23) Donner un encadrement décimal de z € R & 10™" prés : (C 605b)

24) Propriété (ou Formule de Pascal) (C 631d)

n—1 n—1 n
( >+< >_<> pour 1<p<n-1
p p p

-1
" n+1 L+ el n+1\ ,
25) Z( i )mk: (Z( i )xk.l + k>_<n+l>x +
k=0 k=0

(

= (1+2)"tt —gt! (C 640e)

26) Negationde VM e E, Jye E,Vz € E, (z >y) =
IM €E,VyeFE, Jz€E, (x>y)ET (22 < M)

(22 > M)
(C 709a)

27) Soit (E) une équation d’inconnue z et d’ensemble solution S. (C 713b)

« 3 et 7 sont les seules solutions possibles de (E) »

Est équivalent & : S C {1, 3}

En effet, ’ensemble des solutions ne peut contenir au maximum que 1
et 3. Donc il est inclus dans {1, 3}

28) (Jiel, zxc€d;) <— (C 740c¢)

xGUA
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29) Définition f: E — F est bijective (C 756b)
<= tout élément de F' admet un unique antécédent par f dans F

Ne surtout pas dire « toute image admet un unique antécédent »

En effet, si y est déja une image, cela veut dire, par définition, que y
admet déja un antécédent.

Donc  « Toute image admet au moins un antécédent » est une tau-
tologie

La question question ici est de savoir si tout élément quelconque y de
F' est bien I'image d’un élément de x et d’un seul

30) Soient f:E—F e g¢g:G— H deux applications (C 769)
f=9 <=
e E=G e F=H
(méme ensemble de départ et méme ensemble d’arrivé)

e Vz € E, f(x)=g(z)
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