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Exercice 1 Soit la suite u dé�nie par
u0 = a et ∀n ∈ N, un+1 = f(un) avec f(x) = ex − 2

1) Étudier les variations de f

2) Montrer que l'équation f(x) = x admet deux solution x1 < x2

3) Pour a > x2, étudier la monotonie, la convergence, la limite de u.

4) Pour x1 < a < x2, étudier la monotonie, la convergence, la limite de u.

Exercice 2 La suite (un) dé�nie par :
u0 ∈ R+ et ∀n ∈ N, un+1 = (1 + u2n)/2.

1) Étudier la convergence de la suite (un) suivant les valeurs de u0.

2) Que se passe-t-il pour les valeurs de u0 négatives) ?

Exercice 3

Soit la fonction f dé�nie sur ]0; +∞[ par f(x) =
1

2
(x+

a

x
) avec a > 0

On dé�nit la suite u par : u0 = α >
√
a et un+1 = f(un)

1) Étudier les variations de f

2) Résoudre d'équation f(x) = x et l'inéquation f(x) < x

3) Déduire de ce ce qui précède que : ∀n ∈ N, un ≥
√
a

4) Étudier la monotonie, la convergence, la limite de la suite u.

Exercice 4

1) Représenter graphiquement f(x) = (1− x)2 sur [0, 1].

2) Soit (un)n∈N dé�nie par : u0 = 1/2 et un+1 = (1− un)2.
Représenter et calculer les cinq premiers termes de cette suite sur le
graphe.
Que peut-on conjecturer de la suite (un) ?

3) Montrer que : ∀n ∈ N, un ∈ [0, 1]

4) On pose g = f ◦ f . Etudier la fonction g sur [0, 1]

5) On se propose d'étudier les suites (vn) = (u2n) et (wn) = (u2n+1)

a) Etudier la monotonie de la suite (vn) et montrer qu'elle converge vers
une limite `1 qu'on déterminera.

b) En déduire la monotonie de la suite (wn), et sa limite.

6) Conclure quant à la convergence de la suite (un)
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