2025-26 PCSI Ch 14 : Limites, Continuité Cours
1 Limites 1.2 Limites
1.1 Rappels Définition 3 : Limite finie en x
li_>m flz)=1¢
Propriété 1 : Valeur absolue (Rappel) -
Soit r > 0 — Ve>0,Jda>0,Vzel, |z—ao/<a = |f(z)—{<e

lz| <r <= —r<z<r

|t —x0| <7 = —r<zr—zy<r <= x9—r<zr<zo+r

Définition 1 : R

‘ On note R =RU{—o0,+00}

Définition 2 : Voisinages

Soit a € R.  On appelle voisinage de a tout intervalle du type

eja—r, at+r[ avec >0 sia€eR

o |A, +oo[ sia=+o0
e |—00, A] sia= -0
Exemples :

e f est positive au voisinage de 400 ssi
JAeR, Veel, 2 >A= f(z) >0

e f est positive au voisinage de a € R ssi
Ir>0Veel, |[z—al<r= f(x)>0

flx)=2%—2
e f est positive au voisinage de +00  En effet, f > 0 sur [1, +o0o[

e f est strictement négative au voisinage de tout a €]0, 1]
En effet, soit a €]0,1[ et A = min(1 — a,a) > 0

Ona 0O<a—h<a+h<l = Ja—h,a+h[C]0, 1]
= f<Osur]a—h, a+h] = f <0 auvoisinage de a
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<— Ve>0,dJa>0,Vrel,

ro—a<z<zgt+a = (—ec<f(x)<l+e

Propriété 2 : Limite finie en x
li =! <+ Il h)=1¢
xigrlo f(:E) hlg% f(l‘o + )

< Ve>0,3da>0, VheR, |h|<a=|f(zo+h) —¢(<e

Définition 4 : Limite finie a droite
lurn+ flx) = JEE}O flx)=14¢

T T>T0
< li h) = li h)=1/¢
Jim f(zo + h) %%f(fﬁwr )

— Ve>0,3da>0,Vexel, zp<z<zota=|f(z)—(<c¢e
< Ve>0,3da>0, VheR, O0<h<a=|f(ro+h) —{<c¢

Définition 5 : Limite finie & gauche
lim f(x) = Jim f(x) =

T <z

li h) =l h)=/¢
& lim fzo+h) = lim f(wo+h)

h<0
< lim fzo—h) %1(19 f(xo —h)

— Ve>0,3a>0,VheR, O0<h<a=|flzg—h)—{ <e

Remarque : L’intérét de cette derniére transformation tient au fait qu’il
est toujours plus intéressant de travailler avec des nombres positifs plutot
qu'avec des nombres négatifs. Cela minimise grandement les risques
d’erreurs.
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Définition 6 : Limite infinie (@) 41
; 1 _ e Exemple 2 | f(z) = . Limite en g =1
Jim f(z) = lim f(zo +h) = +oo 3z — 2
— VMeR, Ja>0,Veel, |z—z/<a = flx)>M Cela revient & montrer que }llir%|f(1—|—h)—f(1)\ =0
H
— VMeR, Ja>0,VheR, |h<a = f(zo+h)>M avee  [F(LLh)— F(U) (14+h)+1 2‘ ‘ _5h ‘ S{h| 1
V - = —_— — = = —_—
Définition 7 : Limite infinie 3(1+h)—-2 1+ 3h |1+ 3|
rrro 1 : .y S
< VMEeR, 3a>0,Vzecl, |[z—z9|<a = flz)<M On veut que m soit majoré, donc que |1+ 3h| soit minoré.
Définition 8 : Limite finie en P’infini Or |1+3h|>[1—3[h|[=1-3[h] pourh «petit»
IETOO flz)=1¢ On peut donc, pour |h| assez petit, minorer |1+ 3h| par tout nombre
e Ve>0,JACR VseR, z>A = |f(2)—f<e strictement inférieur & 1. Par exemple on peut avoir
1-3h|>1/2 <« 1/2>3|h] < |h<1/6
Définition 9 : limite infinie en I’infini 1
. _ D’ou <2
im f(x) = +o0 |1+ 3h|
— VMEcR,JAcR, VzcR <A = > M 1
AeR el ws fw) = = R = F)] = 5lpl - g < 1008
<— VMeR, FJAcR, VzeR, 2>A = f(-z)>M
) Il suffit donc d’avoir  |h| <1/6 et |h| <e/10
= lim f(—z)=+o0
T+eo Démonstration :

Soit € > 0. Prenons « = inf(¢/10, 1/6)
Soit h tel que |h| <«
Donc |h| <e/10 et |h| <1/6
e Exemple 1 |f(z) =2?+ 2+ 1. Limite en zg = 2 Or [1+3h>|1— 3|4
F@+R) = F@I =10+ + 2+ h) + 1 =T = [5h+ 1% = 5+ [h)]A] avec |h| <1/6 = —3[h| > —1/2= 13| > 1/2= |1 = 3|h|| > 1/2
< 6lh| pour |h|<1 1
Soit € > 0. Prenons « = inf(¢/6, 1) Drow [1+3h] 2 [1 =3l = 1/2 = |1+ 3h| =2
Soit h tel que |h| < «
Donc |h| <e/6 et |h| <1
[f2+h) = F2) =G+ h)[h] <6lh] car [p] <1
= [f@+h)—-f@2)<e car |n]<e/6
Donc |f(2+4+h)— f(2)]<e .CQFD.

1.3 Exemples

1
= [fA+h)-f)] = 5|h|m < 10[n|

Or |h<e/10 = |f(1+h)—f(1)]<e CQFD
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2 Propriétés des limites

2.1 Comnservation de ’ordre

Lemme : Conservation de 1’ordre

Soient f,g:I — R et 29 € R tels que
e f < g au voisinage de zg

e Quand x — xg, f(x) >l€R et g(z)—>V €R

Alors < /¢

Démonstration : Dans le cas oul g € R et £, ¢ finies

e f < g au voisinage de xg
Donc il existe un voisinage de |zg — r, o + [ tel que
Veelleo—al<r = f@)<gl®) (1)

D’autre part : quand x — xg, f(x) =>4 et g(z) = 4
e Par l’absurde, supposons ¢ > ¢/
e Prenons ¢gp= E';E >0
Remarque il faut prendre gy assez petit pour que les intervalles
10 —eo, 0/ + o[ et |€ —eg,0 + 9] soient disjoints, ce
qui équivaut a prendre e < EI;E
Onadonc V¢ </l +eyg<l—egg<t (4) (Vérifcation triviale)
o f(x) > ¢ et g(x)— ¢ Donc:

doa; >0, Ve el, [x—xg] <a1 = {L—¢c9< f(x)<Ll+ep

U —eg<g(x) <l +eg

(2)
(3)

Jag >0, Ve el, |z —xg| <g =

e Posons
Pour

a =inf(r, oy, ag) >0
|x — z9| <, on adonc, d’apres (2)(3)(4)

g(x) <l +e9<l—eo < flx)

= g(z < f(x) Et d’autre part
contradiction

f(x) < g(x) daprés (1) Dou la

Conclusion : on a donc bien

e<v
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Propriété 3 : Unicité de la limite
Soit f: I —+RetageR
Alors, si f admet une limite £ € R en zg, cette limite est unique

(C’est ce qui justifie I'écriture lim f(z))
T—T0

Démonstration : Il suffit de poser g = f et d’appliquer le lemme précédent.
Propriété 4 : Inégalités
Soient f, g deux fonctions définies sur un intervalle I telles que :
e f < g au voisinage de xg
e f et g admettent une limite en xg

Alors  lim f(z) < lim g(x)
T—rT0 T—T0

Démonstration : C’est une conséquence direct du lemme.

Propriété 5 : Inégalités (bis)
Soient f: I — R admettant une limite { € R en zg et a € R

e Si f<a auvoisinage de zyp Alors lim f(z) <a
T—IQ

e Si f>a auvoisinage de xg Alors lim f(z) >a
Tr—x0

Conséquence directe en posant g(z) =a ou f(z) =a

2.2 Opérations

Propriété 6 : limite finie en un point de [

Si f: I — R admet une limite finie en un point xg de 'intervalle I
Alors  lim f(x) = f(=zo)
Tr—T0

(Et donc f sera continue en xg)
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Démonstration (a revoir Dou: Ve>0, da>0, Vxel,
Soitfdéﬁnif) en T et qui admet une limite ¢ en xg T—z0]<a = |(f+g)x)—(+0)<e
D’aprés la définition : D lim (f 4+ g)(z) = lim f(z)+ lim g(z) CQFD
onc m (f +g)(x)= lm f(xr)+ lhm g(x
Ve >0,3a>0,Ve €T, |z —zo| < a = |f(z) — £ < e eoag Y 25 zowo Y
En particulier, pour z = xo, on a |z — 29| < a donc |f(z) — 4| <e
Clest-a-dire , Ve >0, [f(xo) — ¢ <e .
Par 'absurde, supposons que |f(zg) —¢| # 0 3 Compositions
Prenons  2g — |f(xo) — ¢ -0 Proprtlete 8 : Composée de fonctions
2 Soit f: I —Retg:J— R telles que :
On a alors |[f(zg) — 4| < ep e f(I)CJ
|f (o) — £ ; _ : _
= 20<eg car e=-"—l — o lim f(z)=yo et lim g(y) =20
= e =<0 Ce qui est contradictoire avec g9 >0 Alors la composée go f admet une limite en zg : lgn (gof)(z) =20
Donc ¢ = f(xg) cest-a-dire li_)m f(z) = f(xo) re
T—T0
Propriété 7 : Opérations Cela se tgadult aussi ainsi :
_ T =T ) —
Soit vy € B ade oo oot oo (9(f@)
. . . , qd y — Yo ) = 20
Si f et g admettent des limites finies £ et £ en x¢
alors  a.f + b.g, f.g, f/g admettent respectivement a.f/ + Attention : Il faut avoir — f(I) C J.
bt!, 0.0, 0/0 (si ' #0) comme limites. En effet, pour 2z € 1,(go f)(x) = g[f(x)] est défini si f(x) € I, donc si :
f(I) cJ.
Démonstration (cas de la somme) .
Démonstration
Soit € >0
Soit € > 0
doy >0, Ve e, |z —xo] < a1 = |f(x) — ¢ <e/2
Or lim g(y) = 2o
dag >0, Ve € 1, |z — 2o <y = |g(x) — 0| <e/2 y—0
Posons = inf(a, az) > 0 donc il existe ap > 0tq Vye J, |y —yo| < o= |g(y) — 20| <e (1)
Soit z € I tel que |z — zp| < « Or Ilggof(l‘) =%
On adonc |z —xo| <o et |z — 20| < az = ilexiste Bop>0tq Vzel, |[z—zo| <Po=|f(z)—wl| <o (2)
Dou: |f(x)—¥ <e/2 et |g(z)—V|<e/2 Ona |[f(z)—w|<a et flx)ed car f(I)CJ
= |(f+9) (@)= (+0)] = [(f(z) =)+ (g(x) = )| < |f(z) =] +]g(z) L] Donc |g(f(z)) — 20| < d’apres (1)
Or |[(f+g)(z)—(+0)<e/2+¢e/2=¢ Dou: Ve>0, 360 >0, Ve €I, |z —xo| < Bo = |(gof)(z) — 20| < e
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Donc  lim (go f)(z) = 2o

T—T0

Propriété 9 : image d’une suite par f
Soit f définie sur un intervalle I et a € R dans I ou a son extrémité.
telle que li_r>n flz)=¢eR
r—a

et une suite u a valeurs dans I tel que lim wu, =a
n—+o0o

Alors lim f(u,) =14

n—-+0o0o

Cela revient a un changement de variable :
Quand x — a, f(z) >4

Or quand n — +o00, £ =u, —a alors  f(u,) = f(z) = ¢

Démonstration Pour changer, dans le casou ¢ &€ Ret a=—00:

Supposons lim f(zx)=¢ avecleR
T—r—00
et (u,) une suite a valeurs dans I telle que lim u, = —o0
n—-+00
Montrons que ~ lim f(u,) =4¢
n—-+00

Soit e > 0
lim f(x)=/¢€R
r—r—00

donc il existe Ag >0 tq Vrel, x<Ay=|f(x)—{ <e (1)
Or lim f(up) =—o0

n—-+o00
Donc il existe pg € N tel que Vn € N,n > py = u, < Ag
Or wup €l (car (u) est a valeurs dans I )
Donc, d’aprés (1) |f(un) — €| <¢
Conclusion : Ve > 0,3pg € N, n > po = |f(un) — | <e

D’ou nEI—‘,l:loof<un) =/
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Propriété 10 : Conséquence
Soit f : I € R et deux suites (u) et (v) a valeurs dans I telles que
e (u,) et (vy,) convergent vers la méme limite a
o (f(un)) et (f(vyn)) convergent vers des limites différentes

Alors f n’admet pas de limite en a

En effet, si f admettait une limite ¢ en a, on aurait :

b F ) = B0 S (o) = £

Exemples : f(z) =sinz en oo, g(z) = sin(1/z) en 0T

On va construire deux suites (uy) et (vy) qui convergent vers 0 telles que
flup) = Let f(vp) — —1

1
1
Posons donc : 4, = —————
/2 + 2nm
Quand n — 400, up, -0 et f(u,) =1 donc f(up) —1
in(1/x) 1l = 1/ 3m/2 4 2k = _
® S1n Tr) = — xr = oT T xr =
3r/2 + 2k
1
Posons donc : Un = m

Quand n — 400, v, -0 et f(v,)=-1 donc f(u,) — —1

Quand n — 400,
fluy) =1
f(v,) = —1

Donc f n’admet pas de limite en 0.

U, —> 0 et

v, > 0 et
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4 Théorémes de convergence

4.1 Par comparaison

Propriété 11 : Théoréme de I’encadrement

f <g<h auvoisinage de a
et lim f(z) = lim h(z) =L €R
T—a r—a

Alors g admet une limite en a et li_r}n glx) =14
r—a

Propriété 12 : Théoréme de comparaison
Soient f, g deux fonctions définies sur un intervalle I telles que :
f < g au voisinage de a

e Si %1_1()1{11 f(z) =400 alors il_r)r(llg(x) = 400

e Si limg(z)=—oc0 Alors lim f(z)=—o00
Tr—a T—a

4.2 Théorémes de la limite monotone

Propriété 13 : Cas croissant
Soit f une fonction croissante sur |a, b[ avec (a,b) € R’
e Si f est majorée par M sur ]a, b[

Alors f admet une limite & gauche en b
etona: Vre€lab, f(z)<limf<M
s

Sinon  lim f = 400
o
e Si f est minorée par m sur |a, b|

Alors f admet une limite & droite en a
etona: Vzé€la,b, m< liIPf < f(x)
a

Sinon  lim f = —o0
at
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Soient f, g, h trois fonctions définies sur un intervalle I telles que :

Propriété 14 : Cas décroissant
e Si f est majorée par M sur ]a, b

Alors f admet une limite & droite en a
etona: Vze€lab, fl(x)< liI+nf <M
a

Sinon  lim f = 400
at
e Si f est minorée par m sur |a, b|

Alorsf admet une limite & gauche en b
etona: Vz€la,b, m<limf < f(x)
e

Sinon lli)linf = —00

Il suffit de remplacer f décroissante par —f qui est croissante et d’utiliser
les résultats précédents.

5 Continuité
Définition 10 : Continuité en un point
Soient I un intervalle de R, xg € I et f: I — R une application.

f est continue en xg si et seulement si lim f(z) = f(xo)
T—T0

Définition 11 : continuité sur un intervalle
f est continue sur I si et seulement si elle continue en tout point

de I

Propriété 15 : C°(I)
L’ensemble des application continues sur un intervalle I est un sous-
espace vectoriel de 'espace des application de I dans R

On le note CO(I).
Propriété 16 : Composée

Soient f: I — J et g : J — R deux applications continues telles
que f(I)C J

Alors g o f est continue sur I.
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Définition 12 : Prolongement par continuité

Soit f une fonction définie sur I\{zo} telle que f admet une limite
finie en xg .

Alors on dit que f est prolongeable par continuité en xg.

On définit alors une nouvelle fonction f sur I de la facon suivante :
flx) = f(z) si @€ I\{xo}
f(xo) = lim f(z)

T—T0

f est appelé le prolongement par continuité de f en zg
f et f coincident donc sur I\{zo} .

Remarque D’un point de vue formel, les fonctions f et f sont distinctes.
(En effet elles n'ont pas le méme ensemble de définition). Mais dans la
pratique, il est assez courant d’identifier la fonction f et son prolongement
par continuité f quand cela ne préte pas & conséquence.

6 Théoréme des valeurs intermédiaires

Définition 13 : Intervalle
I C R est un intervalle si et seulement si :
Y(a,b) € I?, a<b = [a,b]CI

Définition 14 : Segment

On appelle segment un intervalle fermé borné, c’est-a-dire tout in-
tervalle de la forme [a, b] avec (a, b) € R? et a < b

Propriété 17 : Théoréme des valeurs intermédiaires

Soient f une application continue sur un segment [a,b], avec a < b

et yo un réel compris entre f(a) et f(b)

Alors il existe (au moins) un réel xy dans [a, D]
tel que  f(z0) = %o

e Remarque 1 : On ne peut pas dire que  yo € [f(a), f(b)] car cela n’a
de sens que si f(a) < f(b). Il faudrait donc séparer deux cas :  f(a) <
f(b) ou f(b) < f(a). On adopte donc une formulation plus générale :
« yo compris entre f(a) et f(b) »
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e Remarque 2 : L’idée est la suivante : Quand x va de a & b, f(z)
vade f(a)a f(b) et donc f(x)« passera» entre deux par yp, donc
qu’on aura bien xg €]a, b[ tel que f(xo) = yo.

e Remarque 3 : La continuité est essentielle.

flx) =lz] : f(1) =1, f(2) = 2 et bien

yo = 1,5 n’a aucun antécédent par f dans [1,2]

Par exemple si on prend
évidemment

Démonstration
Danslecasol a<b et

fla) <yo < f(b)
[a,b] C I

On va construire deux suites a, et b, par dichotomie et poser

I est un intervalle donc

b
Cn = n ;r ", le milieu de [ay,, by,]
b
Initialisation : On pose ag =a, bp =b, ¢p = = —2i_ :

Récurrence : Si a,, by, ¢, existent

e Si  f(cn) <wyo, alors { Gnt1 = Cn

bn+1 = by
e Sinon (pour f(c,) > yo) { an:ll ::n

g Etape 1 : On montrer par une récurrence que
VneN, a, <b, et flan) <yo < f(bn)
e Initialisation : Pour n = 0

ap = a < b=1"b et
hypotheses

flao) = fla) < yo < f(b) = f(bo) par

Vrai au rang n =0

e suppsons la propriété vraie & un rang n donné
Ona a,<b, et flan) <wyo < f(bn)

§ lercas: f(cn) <yo Alors { Int1 = Cn
bn+1 = by

ap +bp  bp —ap

5 = 5 >0 (H.R)
f(bn-i-l) = f(bn) = Y0 (HR)

= bn+1_an+1:bn_cn:bn_

flant1) = flen) <yo et
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Dou  f(ant1) <yo < f(bny1)

§ 2emecas: f(c,) >yo alors { In+1 = Gn
b1 = cp
n bn bn_ n
bn+1—an+1:cn—an:a; —ap = 2“ >0 (LR
f(an+1) = f(an) <y et f(bn+1) = f(cn) > Yo (HR)

Dot f(ant1) <yo < f(bnt1)
Dans tous les cas, la propriété est vraie au rang n + 1

e Conclusion : Vn € N, f(an+1) <yo < f(bnt1)

et

1
bn+1 —apt1 >0 avec bn+1 — Gpy1 = i(bn - an)

=  lim (b, —a,) =0

1
by, —a, = 7(b0 - (10) notoo

27‘L
¢ Etape 2 : montrons que a, est croissante et b, décroissante Soit n € N

Donc

o lercas: f(cy) <yo = {anH:C"

bn-l—l:bn

+b by —

an—&-l_an:anTn_an: h anZU bn+1_bn:0§0
e 2eme cas: f(c,) >y = {a"H:a"

bpy1=cn

n bn n_bn

an+1—a,=0>0 bnﬂ—bn:""zF - <0

e Conclusion : Dans tous les cas  ap+1 —an > 06t by — b, <0

Donc (ay,) est croissante et (by,) décroissante
¢ Etape 3 :
e (a,) est croissante
e (b,) décroissante
e lim b,—a,=0
n——+0o0o
Donc les suites a et b sont adjacentes. FElles convergent donc vers une

méme limite zg € R telle que Vn €N, a, < xzg < b,
En particulierona a=a9<x9g<by=0
= x9 € [a,b] avec [a,b] C I (car I intervalle)

= x9€l
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¢ Etape 4 :
Or f est continue sur I donc en particulier en zg
D’ou HEI_EOO flan) = ngr-il-loo f(n) = f(z0)
Or VneN, f(an) <o lim f(an,) <yo = fl(zo) <o
n—-+00

Et VneN, f(bn) >y = EI_P fbn) >yo = f(wo) > o

=

f(x0) = yo
11 existe donc bien z € I tel que f(xg) = yo

Donc
CQFD

On a la conséquence suivante :
Propriété 18 : fonction continue sur un intervalle

Soit f une application continue sur un intervalle I.
Alors  f(I) est également un intervalle

Démonstration
Rappelons que A est un intervalle de R ssi

V(iz,y) e A2z <y = [r,yCA
Soit donc une fonction f continue sur un intervalle [

Il faut montrer que f(I) est un intervalle

e Soient 11 < yo deux éléments de f([I)
Il faut montrer que  [y1, y2] C f(I)
y1, y2 € f(I). Il existe donc x1, w9 € I tels que y1 = f(x1) et y2 = f(x2)
On a z1 < z3 ou 2 < 71 (1 = 2 est impossible car f(z1) # f(x2))
e lercas: x1 <9
Soit y € [y1, 2]
= f(z1) Sy < fla2)
Or f est continue, donc d’apres le TVI sur [z1, x2],
il existe zg € [r1, x2] tel que y = f(xo)
D’autre part, I est un intervalle

= xg €1

y € f(I)

[x1, z2] C 1T =
=
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Conclusion : [y1,y2] C f(I)
e 2éme cas: X1 > T9
Soit y € [yl,yg]
En appliquant le TVI sur [z, x1], on obtient de méme
ye f)
Donc  [y1, 0] C f(I)

e Dans tous les cas, on a  [y1,y2] C f(I)

Donc on a montré  Yyi,y2 € f(I), y1 < y2 = [v1, y2] C f(I) f(I) est
donc bien un intervalle

Propriété 19 : Fonction continue sur un segment
Soit f une fonction continue sur un segment [a, b]
alors  f est bornée et atteint ses bornes sur cet intervalle.
C’est-a-dire :

e, B) € [a, B]?, Vo € [a,0], fla) < f(z) < f(B)

Exemples

o f:]—1,+1[—> R, x+ 2% f est bornée sur | — 1,+1] par 0 et 1
0 est le minimum de f atteint pour x = 0 mais f n’atteint jamais +1 sur
] —1,41]
o f:0,1[— R,z — 1/xz. [ n’est pas majorée sur |0, 1] et est minorée.
f est minorée par 1 qui n’est pas atteint par f sur |0, 1[.
e f:[-1,2] - R,z — 22 + 2. f est continue sur un intervalle fermé
borné. Donc f est bornée et atteint ses bornes.
Son maximum est 6 qu’elle atteint en 2 : f(2) =6
Son minimum est —1/4 et elle atteint en —1/2: f(—1/2) = —1/4.
e A contrario: f: R = R, z+sinz. On a f(R) = [-1,1] fermé borné
alors que R n’est pas un segment.

Démonstration : Résultat admis

Propriété 20 : Conséquence

Soit f une fonction continue sur un segment I = [a,b] de R .
Alors f(I) est aussi un segment [m, M] de R.
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Attention :  En général  f([a,b]) # [f(a), f(b)]

Démonstration

I suffit de prendre m = f(a) et M = f(p)

On note alors m = m[ir%)}f(:z:) et M = m[zml{)]f(:r)
xrE|a, xE|a,

7 Théoréme de la bijection

Propriété 21 : Théoréme de la bijection
Soit I un intervalle de Ret f:I — R une application. Si
e f est continue sur [

e f est strictement croissante (resp. décroissante) sur 1.
Alors
e f réalise une bijection de I sur f(I)

e Sa bijection réciproque f~! : f(I) — I est continue et stricte-
ment monotone, de méme monotonie que f ( c’est-a-dire : f~!
est strictement croissante (resp. décroissante) si f est strictement
croissante (resp. décroissante))

Démonstration : Résultat admis

Propriété 22 : Cas d’un intervalle ouvert
Soit f continue et strictement croissante sur un intervalle I =|a, b]
avec (a,b) € R’
Soit @' =lim f(z) et b =lim f(z)
T—a T—b
F(I) =la’, ¥/

Alors f réalise une bijection de  ]a,b[ sur

Démonstration : Résultat admis
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