Nom (12/10/26) Interro 06 (réelle) 2026-27 PCSI (Corrigé)

1) (Va)’= = pour x>0 (C 026h) 10) Vz,2' € C*, arg(z) — arg(?’) = arg(z/2') [27] (C 222h)
exi i > 0.
Vo nlexiste que si 327 = arg(z) —arg(?’) = arg(z/) est totalement absurde, car cela reviendrait
Et dans ce cas, (y/x)" =z sans valeur absolue puisque x est positif. grg(z )
Ne pas confondre avec Va2 qui existe pour tout z € R aéerire a—b= b
o,
et dans ca cas: Va® = |z| 11) Vz € C*, arg ( — z) = arg(z) + 7 [27] (C 227a)
2) Poura € Ret r >0, Ve e R (C 575a) En effet, arg(—1.z2)=arg(z)+arg(—1)=arg(z)+7r [27]
z—a|<r <<= a—-r<z<a+r << z€la—r a+r]
12) el = cosnz + isinnz = (e!*)" = (cosz +isinz)” (C 236b)
3) Vrai ou faux? ...Faux ? (C 067¢)
VeeR, z<a? — 1<z 13) 1—e b= 7/2 (/2 —o7/2) = 2 e 1/25in(b/2) (C 238d)
Contre- le : = —1:2 < z? est vrai mais 1 < z est f;
’ ontre-exemple : pour z x < x* est vrai mais x est faux ‘ 14) Définition : = € C., (C 240a)
4) Vraiou Faux?..................... Faux (C 584c¢) e* = efte(z)elIm(z) = eRe(2) ((cos(Im(2)) + i.sin(Im(z)))
1 1
Pour z € R\{0}, z<2 = -— 3 ’ On demande e® donc il faut écrire un résultat qui dépend de z
x
Il suffit de prendre = négatif (par exemple = —2 pour voir que cela ne 15) Pour 2 € C, [e*] = oRe(2) (C 242)

marche pas. En effet, 'implication n’est vraie que « si tout est positif »

5 0 b 103 Pour z=a+1ib ((a,b) €R? ona
sin(x) = <~ T =KT, K E a . .
) ( ) ( ) ‘ez‘ :‘ea'ﬂ‘b’: |ea"|el.b‘ — % x 1 = cRe(2)
1
6) ——— tan( g — ) (C 112a) 16) Définition : pour n € N*, 2 €U, (C 250c¢)
<~ 2"=1 <<= 7z estracine n®m° de 'unité
-1
7) Dans R: tanz < — (C 176¢) ’ On demande la définition pas la propriété

V3

= %ﬂ+kw<x§%ﬂ+kw ke

17) Propriété : Dans C , soient neN* r>0,0 R (C 251b)
— n o il L /e e LS _
8) Définition : z=a+ib e C, |z|=Va?+b?> = 2.z (C 210b) == re z=r.e avec  ke{0,1,...,n—1}
(ouavec ke{l, 2, ...,n} )
9) Vz, 2 €C, |2| + || = PFC (C 215b)
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18) Racines n-iémes distinctes de 'unité dans C : (C 251d) 25) Définition : Soit (z,y) € R? (C 600c)
sont de la forme 2z =wF avec w=eln et ke [[0,n — 1]] lz] =y <<= =z=y+ta avec yeZ aclll]
= ’yEZ et y<az<y+l1
19) Dans un repére orthonormé (O,i, j), A un pointd’affixe a (C 350c¢) i
Ne pas oublier que y € Z.
Interprétation geométrique :  |a] = OA . ) . )
— D’autre part, on ne peut pas utiliser la partie entiére pour définir la
om partie entiére. Cela n’aurait pas de sens. Ainsi écrire :
k=
" N " ne définit nuleement la partie entiére, puisque cela utilise la partie en-
21) S, = 22k — Z(x2)k (C 517a) tiere. Donc pour savoir si cela est vrai, il faudrait savoir ce que c’est que
1 1 la partrie enitiére. C’est le serpent qui se mord la queue : un oroubos .
) 1 —g2n g2 g2nt2 En plus, y n’intervient pas, ce qui est quand méme étrange !
Si 22#1, S,=ax° =
1— a2 1— a2
Si 22=1<+= (z=1 =-1) S,= 0l=1
P (w=louz=-1) Sp=n 26) Définition de la factorielle : (C 620)
VneN, (n+1)!=(mn+1) xn!
n—1 n
22) Z ajr = Z Z ajk (C 535a) Dans une définition par récurrence il faut 1) une relation de récurrence,
0<j<k<n j=0 k=j+1 et ne pas oublier 2) I'initialisation
k-1 n Et de plus préciser que la relation est vraie pour tout n
Z Z a; ) est faux car dans la premiére somme, j ne peut pas dé-
J=0 k=j+1 At ' ' '
pendre de l'indice k qui n’est défini qu’aprés dans la deuxiéme somme. 27) Formule de symétrie des coefficients binomiaux :
D’autre part, I'inégalité j < k est stricte donc j <k <n = j<n (n) _ ( n > pour 0<p<n (C 630)
j doit donc s’arreter en n — 1 p n=r
iser - a® 4+ bP — 4_ .3 212 _ 13 | pd -9 -9 -3
23) Factoriser : @’ +b°> = (a+b) (a* —a’b+a°b” —ab’> +b*) (C 565c) 28) La formule n _n (" (C 632b)
p—1 p—1 \p—-2
24) min(zy, ..., xn) <a <= Jie[ln]],z;<a (C 590Db) est valable pour 1<p<n-1
" /n 1 < (n k 1
3k—n _ 3 -k _ 3 n
29) §<k>2 ”_W;OQ) (2%)" 1= (24 ) (C 640d)
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30) | Soit (E) une équation d’inconnue z . On a : (C 713a)
(F) = ... = zxz=3ouz=5
Que peut-on dire en francais de 3 et 57
3 et 5 sont les seuls solutions possibles de I’équation (E).
31) Vrai ou Faux?...Vrai (C 717b)
>3 <= (z>2ETx>3)
32) Soit f: I — J une fonction. Traduire avec quantificateurs : (C 1022d)

f ne s’annule jamais sur I <= Vxel, f(z) #0
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