PCSI 1 Révisions 1.1 - Corrigé 2026-2027

Plusieurs solutions sont toujours possibles : en cas de doute, n’hésitez pas a me proposer une
autre facon de mener les calculs. Si ce corrigé contient des erreurs, les éleves les signalant
marquent des points de participation.

Partie A : exponentielle

Exercice 1

1. 621617296 — 621+1721 via e® x €b — 6a+b

= le]

12 _ .
2. (62m 1) e3rtd 62(2:p 1)63:B+4 via, (ea)n — ena
— €4x—2€3x+4
— (42=2)+(Bz+4) (g @ x eb = eatbd
— €7x+2
— e7a:+2
2x+3 a
e e B
3. = e2e3)=(z=1)  yjg — = ea~b
em—l eb
— €2x+3—x+1
— €x+4
-
Exercice 2
e’ +e” e’ +e")e” o , , .
1. 5 = ( e ) en multipliant numérateur et dénominateur par e*
e
2e®
2z 0
e +e .
= — via e? x e’ = eatt
2e”
62:1: _|_ 1 0
=|— car e’ =1
2e”
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er et et(e* +1) —e®(e” — 1) , . , .
2. — = mise au méme dénominateur
e*—1 e +1 (e —1)(e* 4+ 1)
e“(e*+1—e*+1 )
= ( 5 ) numérateur : factoriser par e*
()" =1
et dénominateur : (a — b)(a + b) = a? — b?
e’ x 2 : 2
= via (e?)” = ¥
2
= =7 division par e” au numérateur et au dénominateur
e(l?
2 et 1
= via — =e%let — =@
e2z—x _ o—x eb eo
B 2
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Partie B : logarithme népérien

Exercice 3

1. 3In(2) —In(16) +1In(4) = 31In(2) — In(2?) + In(2?)

=3In(2) —41In(2) +2In(2) via In(a®) = bIn(a)

=|In(2)

1 bis. 3In(2) —In(16) +In(4) =1In(2%) —In(2%) +1n(2?) via bln(a) = In(a’)

2 . a
=In <24> + In(2?%) via In(a) — In(b) = In(%)
23 x 22
=In ( ; ) via In(a) 4+ In(b) = In(ab)
a.b
= In(23127) via TL = gotbe
‘TC

={In(2)

2. In(49) —In(v7) =1In(7?) —In(7Y%) car 49 = 7%, /7 = 7'/2

=2In(7) — 3 In(7) via In(a’) = bIn(a)

= In(7V/7) car %2 = g x 212 = 2\/x

=1In (‘/5;1 X ‘/5_1) via In(a) 4+ In(b) = In(ab)

=1In (\/5;12> identité remarquable (a + b)(a — b) = a® — b?
= In(1)
=1[0] car In(1) =0
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4. In (%) —2In(z) + 2In(yz?) — In(2)
= In(z?) + In(y) — In(23) — 2In(z) + 21In(y2?) — In(2) via In (%b) =In(a) + In(b) — In(c)

= 2In(z) + In(y) — 3In(z) — 2In(z) + Z(In(y) + 2ln(z)> —In(z2) via In(ab?) = In(a) + 21n(b)

= 3In(y)

Exercice 4

1. In(z*—1) —In(z* + 2z + 1)

r?—1 , .
—1 1

=In (z—+1) via les identités remarquables
(x+1)2

=|In(%5)

Ce calcul est valable pour z € R tel que z2—1 > 0 et 22+2x+1 > 0 c’est-a-dire |z €] — oo, —1[U]1, +00.

Attention, si vous avez mené le calcul de la maniere suivante :

1 bis. In(z? —1) — In(2? 4+ 22 + 1)
=In((z —1)(x+1)) —In((x + 1)%)  via les identités remarquables
=In(x —1)+In(z+1) = 2In(z + 1) via In(ab) = In(a) + In(b) et In(a*) = 2In(a)

=In(z —1) — In(x + 1)

= ln(%) via In(a) — In(b) = In(%)
alors dans ce cas, ce calcul n’est valable que si z — 1 > 0 et x + 1 > 0 soit seulement pour

z €]1,4o00].

2. In(v/2z)
= %ln(QJ:) via In(y/a) = %ln(a)

:W via In(ab) = In(a) + In(b)

Ce calcul est valable pour |z € R} .
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Partie C : exponentielle et logarithme

Exercice 5

1 exp(~}In(2)) :W vin e = 1
! ia 11n(a) = In(y/a
= ooz Vi 3 = (v
= \}Z via exp(In(a)) = a
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Partie D : résolution d’équations
Exercice 6

1. Pour z € R on résout :

1 1
=3 <= 3r-1=n(3) <= x:&.

Donc 'ensemble des solutions est | Sy = {%}

2. Pour z € R on résout :

x+1

e = <~ €
et

3t 2l o 3 =224+ 1 < z=1.

Donc 'ensemble des solutions est | S3 = {1}.

Les questions 3, 4 et 5 seront corrigées en classe. Les volontaires marqueront un point de
participation chacun.

Exercice 7

3
1. On commence par résoudre pour x € R 'inéquation 2x4+3 >0 <— x > —5 On résout

donc ensuite, pour z €] — %, +oo :

1
In(2xr+3)=In(2) <= 2r+3=2 = T=-3

3
2

, +0o[, Pensemble des solutions est |S; = {—1}.

1
Comme ) €] -

3
2. On commence par résoudre pour x € R I'inéquation 2x +3 > 0 <— z > —5 On résout

donc ensuite, pour x €] — %, +oo :

1
In(2xr+3) <In(2) <= 2r+3<2 < v < -5

1
Comme —3 €] — 3, +o0[, I'ensemble des solutions est |S; = ]—%, —%[

3
3. On commence par résoudre pour x € R I'inéquation 2z + 3 > 0 < x > —5 On résout

donc ensuite, pour x €] — %, +oo :

N2z +3)=0<=2r1+3=e"<=21+3=1<=12=—1.

Comme —1 €] — 3, 00|, I'ensemble des solutions est | S; = {—1}|.

Les questions 4 et 5 seront corrigées en classe. Les volontaires marqueront un point de partici-
pation chacun.



