
PCSI 1 Révisions 1.2 : corrigé exo 3 2026-2027

Pour x ∈ R on résout :

ex − e−x

2 = a ⇐⇒ ex − e−x = 2a ⇐⇒ ex − 1
ex

= 2a

⇐⇒ (ex)2 − 2aex − 1 = 0

⇐⇒
{︄

y = ex

y2 − 2ay − 1 = 0 (∗)

Le discriminant de X2 − 2aX − 1 est

∆ = (−2a)2 − 4 × 1 × (−1) = 4(a2 + 1) > 0.

Ses racines sont donc
a +

√
a2 + 1 et a −

√
a2 + 1.

Or
√

a2 + 1 >
√

a2 = |a| > a donc a −
√

a2 + 1 < 0, tandis que a +
√

a2 + 1 > 0. Comme
ex > 0, on obtient

(∗) ⇐⇒
{︄

y = ex

y = a +
√

a2 + 1
⇐⇒ ex = a +

√
a2 + 1

⇐⇒ x = ln
(︂
a +

√
a2 + 1

)︂
.

Donc l’équation admet une unique solution sur R et l’ensemble des solutions est

S =
{︂
ln

(︂
a +

√
a2 + 1

)︂}︂
.
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