TD fonctions usuelles

Exercice 1
(3605)
Périodique...
On considere la fonction f définie sur R par

f(z) = cos 3z cos® .

Pour x € R, exprimer f(—x) et f(x+7) en fonction de f(z). Sur quel intervalle I peut-on se contenter
d’étudier f?

Vérifier que f’(z) est du signe de — sin(4x), et on déduire le sens de variation de f sur I.

Tracer la courbe représentative de f.

Exercice 2
(3606)
Quotient de sinus
On considere la fonction f définie par

sinx
1+sinz

f(x)

On note I" sa courbe représentative dans un repére orthonormé.
Quel est le domaine de définition de f? Vérifier que f est 2m-périodique.
Comparer f(m — z) et f(x). Que dire sur I'?

L .. - T oy i .
Etudier les variations de f sur I’intervalle 5 5} , puis déterminer la limite de f en —/2.

Construire I" & 'aide des renseignements précédents.

Exercice 3
(3619)
Etude de fonction et de la réciproque
Soit f : R — R définie par f(z) = ze”.
Etudier les variations de f et ses limites en +00. Préciser la tangente a la courbe représentative de f en
lorigine.
Démontrer que f induit une bijection & de [~1, +-00[ sur [—e ™!, +o0l.
On note W Iapplication réciproque de h. Justifier que W est dérivable sur | — e, +-00[ et vérifier que

oy W()
W) = i way

Exercice 4
(3620)
Dérivée de la réciproque
Démontrer que les fonctions suivantes sont bijectives, et donner ’équation de la tangente a la courbe
y = f~'(z) au point z = 0.
f:0,+00[= R, f(z) = —1+e* ! +1nx;
f:R =R, f(z) =4z +sin’ .



Exercice s

(525)

Etablir que pour tout € Ry, onasinz < x et pour tout x € R, cosz > 1 — —.

Exercice 6

(528)
Simplifier

En déduire la valeur de

Exercice 7
(529)

Linéariser :

a) cos’

b) coszsin®z

Exercice g
(533)

CcOoSp — Cos q

sinp + singq

tan
an —
24

¢) cos?zsin’x

d) cosacosb

Résoudre les équations suivantes d’inconnues z € R.

a) cos(2z — 7/3) = sin(z + 37/4)
b) costz +sintz =1

¢) sinz +sin3x =0

2

2

e) cosacosbcosc

d) sinz +sin2z +sin3z =0
e) 3cosx — V3sinz = V6
f) 2sinx. cosz + v/3cos 2z = 0



