Formules de trigonométrie

Le cercle trigonométrique

Les valeurs a connaitre
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Pour tout x € R,
cos’z +sin’x = 1
Périodes, régularités : pour tout x € R, quand les expressions sont définies, on a :
cos(r+2m) =  cosz|sin(r+27) =  sinzx
cos(—x) = cosz |sin(—x) = —sinz | tan(—x) = —tanx
cos(x+m) = —cosx|sin(x+7m) = —sinz|tan(z+m7) =  tanz
cos(m—x) = —cosz|sin(r—x) =  sinz
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cos (a: + —) = —sinz | sin (x + —> = cosw
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cos (— — a:) =  sinz |sin (— — 91:) = cosz | tan (— — :U) =
2 2 2 tanx

Sommes : pour tout a, b € R, quand les expressions sont définies, on a :

sin(a + b) = sinacosb + cosasinb

sin(a — b) = sinacosb — cosasinb

sin(2a) = 2sinacosa

sin“ x
tan(a + b)

tan(a — b)

1 — cos(2x)
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tana + tanb

1 —tanatand

tana — tanbd

1 +tanatand

cos(2a) = 2cos*a — 1

COS™ T

cos? x

1 —2sin*a
1 + cos(2x)
2

1+ tan’x

cos(a +b) = cosacosb — sinasinb

cos(a — b) = cosacosb + sinasinb
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Arc moitié : pour tout « € R, posons ¢t = tan > alors, quand les expressions sont définies, on a
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Résolution d’équations trigonométriques
Factorisation et linéarisation

Pour tout a,b,p,q € Ron a

factorisation linéarisation
sinp +sing = 2sin 2 ;— 7 cos L ; a sinasinb = —i[cos(a +b) — cos(a — b)]
. : +q . p— 1
sinp —sing = 2 cos 2 5 ?in P 5 a cosacosb = §[COS(CL + b) + cos(a — b)]
— 1
cosp + cosq = 2 cos 2 ;r 7 ot 5 a cosasinb = i[sin(a +b) —sin(a — b)]
. p+aq. p—q
cosp — cosq = —2sin 5 sin 5

Egalités de sin, cos, tan

Pour tout z,y € R,
Cosx:0<:)x:g+k:7r,kEZ cosx =1 x=2kn, ke’ cosx=—-1<r=n1+4+2kn, ke’

simner=0&x=Fkm,k€Z sina:zl(:):p:g—kaW,kEZ Sina::—l(:)x:—g—i—le,keZ

cosr =cosy er=y+2kn,k€Zovxr=—y+2km, ke’
sine =siny or=y+2kn,k€Zovx=m—y+2kn, kel
tanx =tany ©x =y + kn,k € Z

Résolution de a cosz + bsinz = ¢, avec 7, a,b, c € R, a ou b non nul

Faire apparaitre sin(z + «) ou cos(z + ),

) a
en pOS&l’lt S = —————= et cosa =

Va2 + b2 ~/a2+b2' . )
acosx + bsinz = Va2 + b? (—COSZE+ wsinx)
a

a? + b2
= Va? + b?(sin acos x + cos asin )
=Vva?+ b?sin(z + a)

Cc

Vi 5|

d’ou|acosz +bsinz = ¢ & sin(z 4+ o) =

Cas particuliers :

cosx—i—sin:z:zﬁsin(x—l—%) cosx—sinxzﬂsin(—x—i—%)
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