1. Sous réserve d'existence : tan(a + b) =

3.

_ 2
2. Sous réserve d'existence : cos(x) = i 12 et sin(x) =
+
VabelR, cosa+cosb= ZCOSGT_bcosa;b
cosa-cosb= —ZSina—_bsin a+b
2 2
sina+sinb= 2cos 3 2sin3*P
sina-sinb = Zsina_bcoschrb
. Va,beR  cosacosb = %(cos(a -b)+cos(a+ b))

. VBeR

Formulaire 2

tana +tanb

1-tanatanb

sinasinb = %(cos(a -b)-cos(a+ b))

sinacosb = %(sin(a -b)+sin(a+ b))

+e

. ¥xeR, ch(x) = "'T et sh(x) =& —&

1+e® = 2cosgelE

0

. ch est dérivable sur R et ch' = sh

X

e
2

- X

2tana
et tan(2a) = ———
(29) 1-tan?a

ot 1 = tan2

1+12 2

. Soit a fixé dans R, f, : x > x* est dérivable sur 10, +oof et fa'(x) = ax* ™!

sh est dérivable sur R et sh' = ch

0
1-e® = —2isinge 2
2

. VxeR, ch?(x) - sh?(x) = 1, ch(x) + sh(x) = eX et ch(x) - sh(x) = e

10 Up={zeC|z"=1}={e?" ke[0,n-1]}={1, 0, 02,., o'} avec o = eZ*",

11.

12.

13.

14,

15.

n-1 iﬁ n-1 .2kn nt
Z=>e " =OeTHz=He" =(—1)
zeU, k=0 zeU, k=0
n n
o Zk n(n+1) ot K2 = n(n+1)(2n +1)
k=1 2 k=1 6
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n n-P H
——— siq =1
¥qeC, Y ¢ =y ¢ =1 1_q
k=p k=0

n-1 n-1
Va, beC, VnelN", a"- b"= (a-b))_ a" Bk = (a-b)Y a*p" '
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16. Soitaet beC, et neN, (a+b)"= Z[k]akb“k = Z[Ja"kbk Binéme
k=0 k=0

n(n n(n
a=b=1donne Z(J=2“ azle‘rbz-ldonneZ{ ](—1)":0
k=0 k-o\ K
o+l

17. Une primitive de f:x— x* est Fix avec a réel, a =1

o+l
Une primitive de f: x> In(x) est F: x> xIn(x)—x

I 1
Une primitive de f:x e est F: x> —e™ avec a complexe, o # 0
(04

Une primitive de f:x > cos(ax+b) est Fix 1sin(cxx+b) avecaréel,az0
a

Une primitive de f: x> sin(ax+b) est Fix —lcos(ax+b) avec aréel,a=0
a

Une primitive de f:x - tan(x) est F:x > -In|cos(x)|

18. Soit f une fonction dérivable sur un intervalle T
a+l

Une primitive de f'f* est avec a réel, a =1

o+
Une primitive de f? est In|f| si f ne s'annule pas ur I
Une primitive de f'exp(f) est exp(f)
19. Si f est continue sur un intervalle I alors f admet des primitives sur I.

Une primitive de f sur I s'écrit, vxeI F(x) = J. “F(+)dt

20. Si f et g sont de classe C' sur I, alors, la formule d'intégration par parties donne

vxel, [ f(Ng(Ndt = [F(g(1)] - [ "#(1)g'(+)dt

b
21 Soit I= I f(1)dt. Le changement de variable t = ¢(x) avec ¢ de classe C' entre a et b donne
a
o(b) ,
I=]" flo(x)e'(x)dx
¢(a)

22. Soit a une fonction continue sur un intervalle I. Les solutions de y' + a(x)y = O sur I sont les
X
fonctions f, 1 x - reA(X) avec A(x) = '[ a(t)dtet 21eR

23. Soit a, b et ¢ trois consantes réelles, et 'EDL: ay" + by' + cy = 0
On note ri et rz les racines de I'équation ar? + br + ¢ = 0.

e Siri et r2 sont deux réels distincts alors S = {x > e + e ,(k,u) e RZ}
eSiri=rzalors S= {x > (XX+u)eqx ,(k,p) e Rz}

e Siri et rz sont deux complexes conjugués avec r1= o £ i alors
S= {x > e (Lcos(Bx)+usin(Bx)),(A,u) e RZ}

[0,n]>[-1.1]

24. arccos est la biejction réciproque de
X — cos(x)
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{—E,E} - [-11]
arcsin est la bijection réciproque de 22

X = sin(x)

T T
2 or
arctan est la bijection réciproque de } 2 2{

X = tan(x)

- et arcsin'(x) = !

J1-x? 1-x2

25. arccos et arcsin dont dérivables sur ]-1,1[ et arccos'(x) =

arctan est dérivable sur R et arctan'(x) =

2

+X
26.
X -1 -1/2 0 1/2 1
arccos(x) T 2n/3 n/2 n/3 0
arcsin(x) -n/2 -n/6 0 n/6 n/2
27.
X - -1 0 1/3 1 J3 + o
arctanx(x) | -n/2 -n/4 0 n/6 n/4 n/3 n/3
28. vxe[-1, 1], arccos(x) + arcin(x) = g
) Tsix>0
vxeR", arctan(x)+arctan(—) =
X “Tsix<0
2

29. Soita>0

o 1 .
Une primitive de f:x+ ———— sur [-a,a]est F:x arcsm[ﬁj
a®-x? a

Une primitive de f:x

21 5 sur [-a, a] est F:xe— 1arcfan[ij
x%+a a a

30. Pour calculer J. X dr sur un intervalle ol elle existe, on détermine les racines du
at®+bt+c

dénominateur. Soit A = b? - 4ac.

Si A >0, on factorise at? + bt + c et on décompose en éléments simples

Si A =0, on factorise at? + bt + ¢

SiA<0, onmet at? + bt + ¢ sous forme canonique puis on change de variable.



