Prérequis

Fiche de calcul n°4

Racines carrées

Racines carrées. Méthode de la quantité conjuguée.

Révisions

M exercices difficiles

Premiers calculs

: exercices de révision

Calcul 4.1 — Définition de la racine carrée.

Simplifier les expressions suivantes en simplifiant les symboles v/- qui peuvent I’étre (et en prenant garde i ne

pas se tromper sur les signes).

004A

b) (V3—=1)2 . e) (B—m)2
c) (V3—=2)2 ... f) (3—a)® ..
— Des transformations d’écriture. 00
Ecrire aussi simplement que possible les expressions suivantes.
a) (2VB)2 ) B+VNE-B-VT)? . ...
4
b) 24V . f) ( 2\/??) ....................
¢) VA+2V3 ) (5_‘/5) ,,,,,,,,,,,,,,,,,,,
V3

d) VI1T4+6V2 .o h) (V2+V3)2+(V2—V3)2 ...
Avec la méthode de la quantité conjuguée

00
Ecrire les expressions suivantes sans racine carrée au dénominateur.
Fiche n° 4. Racines carrées 1



o 2° V3 o V2+ V3446

ey, SREELLEERELLE R LR —\/5 iy -SRI
b) V21 Q) V-2

Bl e —\/ﬁ 5
00
Ecrire les expressions suivantes sans racine carrée au dénominateur.
2 1 g 2F 2V6 | 5-2V6

—\/_ T3 ArB T A

V2+V3 5v2 1\’
b) ————— d) [——— ) i

1-V3 V3+1
A [Calcul 4.5| — Un calcul plus difficile. 0000
Exprimer la quantité suivante sans racine carrée au dénominateur.
1

T a3

Calculs variés

a [Calcul 4.6] — Mettre au carré. ']

Elever les quantités suivantes au carré pour en donner une expression simplifiée.

a) \/3+\/'—\/3—\/5 ................................................................

b) \/3—2\/§+\/3+2¢§ ..............................................................

a [Calcul 4. 0000

3 / 125 3 125
On note A = \/3+ 9+§—\/—3+ 9+?.

SImplier A o

On commencera par exprimer A> en fonction de A.

Réponses mélangées

V3-1 1 13— al 22 5 —(V2+V3) 2v2  VI5+V1I0—-V6-2
9—?& 9+4v5 V2 w=3 VT-2 127 342

50 — 25v/3 2—\/_—\/§+%\/E 14+v3 —3+‘/§+2‘/§+‘/6

3+2-6
% —V3+2 20 1-VI0+VI5  3-2v2 12 10

» [Réponses et corrigés page 3|
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Réponses
dla)..oo 4.2€). 12V7|  44a)........... ~(V2+V3)
4.1b).. V31| 4.2 ... an) 31734346
41c).... 4.28) 9 %0\/5 2
AC) 22
AL ) V72 4.2h) L4 v

A1) 13— al 2 as V2+2-16

4.28) . 43Db) .. 3-2V2 1

4.2b) ... 94+4V5|  43¢).......... \1f\ﬁo+\/ﬁ\ ABa)

4.2¢). . 4.3d)....\\/ﬁ+\/ﬁ—\/6—2\ A6D) 2v2
A7

4.2d)..... 3+V2

Corrigés

4.1 a) Quand a est un réel positif, v/a est le nombre positif dont le carré vaut a donc /(—52) =5

i f) ....... Ontrouve|3_a|7 C’est_a_dlreS_a51a< P a>3 ..............................................................

oy C) ...... On ebs ale d e } econn aitre une ldent lt eremarquable d ans 1a racme B

Va+2v3=vV1+2V3+3=1/(1+v3)2 =1+ V3.

4.3 a) On calcule :

2-v3 _2-V3 2-Vv2_ (2-V3)2-Vv2) _ (2-V3)2-Vv2) 4-2v2-2V3+V6

21V2 2442 2-v2  21VD2-R) 22 -2 2
=2 V3 VB4 VR
SR e - L
P C14+V24+V3 '
1 _ - (V2+V3) _1-(V2+V3)  VarVB-1

AT VET VA (I (Ve (- (VB VE)) 1o (vaivA) | A+2ve

Ainsi, la technique de la « quantité conjuguée » n’est pas suffisante ici; mais on peut la réappliquer. On a :
) q q jug

(V2+v3-1)(4—-2v6)  4/2-4/3+4/3-6V/2—-4+2/6 2/2+4-2/6 +2+2-6
(4+2v6) (4 -2V6) B 16 — 24 - 8 - 4 ‘

1 V2426
1+V2+V3 4
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Ainsi, on a , ce qu’on cherchait.




(\/3+f—\/3—\/5)2:3+x/5—2\/3+x/5 3 V54+3-VB=6-2/9—B5=6-2V/1=6—4=2.

De plus, V3 +v5 — V3 =5 >0, donc V3 +v5— V3 — 6= 2.

4.7 Appelons A ce nombre, et écrivons-le A = o — 8 en posant :

3 125 3 / 125

Plutot que de se lancer dans des choses compliquées, calculons A? 3 laide de I'identité remarquable. On a :

A® =a® —3a%B+308% — B8 = o® — 8% — 3aB(a — B)

a4 12) 125
=6—34 <3+ 9+ o7 3+ 9+2 .

Ainsi, on a finalement A® = 6 —5A, ce qui est équivalent & (A— 1)(A2 + A+46) = 0 en observant que 1 est racine évidente
de ’équation 3+ 56— 6=0. Finalement, comme 1 est 'unique racine réelle de cette équation, on trouve A = 1.
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