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DM 2

Devoir maison 2 .
a rendre pour tous le 3 novembre

Exercice 1. )
Soit f : C* — C la fonction définie par f(z) =z + —.
z

1.

2.

7.

f est-elle injective ?

Selon la valeur de w € C, déterminer le nombre de solutions de I’équation f(z) = w d’inconnue
z e Cr.
f est-elle surjective 7

Déterminer 'image directe f(U), o U désigne 'ensemble des complexes de module 1.

Montrer que f~'[—2,2] C U. A-t-on I'égalité ?

. Déterminer f~'R.

On note g la restriction de f a I = [1, +oo[. Montrer que g est bijective de I sur J un ensemble
A préciser.

Expliciter g~ .

Exercice 2.

1.

2.

Résoudre z =1 — 7z + 21.

CcC — C

Déterminer 'image de la fonction f : .
z — |z|+2

Exercice 3.

Soit n € N. On considére la somme double S,, = Z Z 27,

1.

2.

3.

4.

k=0 j=k
Vérifier que S,, = n2"*+! + 1.
Démontrer que S, = Z (5 +1)27.
=0
En déduire que Z k2F 1 = (n —1)2" + 1.
k=1
n i+l

Déterminer la valeur de la somme double T,, = Z Z k2k—T,
i=1 k=1



