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Exercice 327. a) Soit p € N*, on pose a(zr) = z?

Montrer que Yk € [0;p] a®(x) = (pf!k)!a:p_k Que dire de ') (x) pour k > p

b) Soit p € N*, on pose b(x) = (1 — )P Déterminer pour k € N expression de b (z)

c¢) Soit n € N*, on pose Vx eER c¢(x)=2"(1—2)"

Montrer que ™ (x) = n! Z( 1)? ( ) (1 — )" PaP

n 2
d) Calculer p;o (p)
Exercice 328. Pour n € N* on définit l’application f,, de I =]0;+oc[ dans R par :
Veel f(z)=a2""tn(l+z)

a) Pour p € N* on pose Vo € I h(z) = 2P

Déterminer h®)(z) pour tout k de N*

b) Montrer que : Vn € N* Vo € T fén)(x) =mn-1> (1+1 G
k=1

Exercice 329. On cherche les fonctions de classe C* de R dans R vérifiant : {

Résoudre ce probleme en posant z(t) = z(t) + iy(t)

0 1 O
Exercice 330. On pose A= | -3 4 1
6 -6 —2

a) Calculer le polynome caractéristique de A et en déduire que A admet deuz valeurs propres \ et
W telles que : A < p.
Soit ey le vecteur propre de A associé a la valeur propre X\ ayant sa premiere coordonnées égale a
1.
Soit ey le vecteur propre de A associé a la valeur propre u ayant sa premiére coordonée égale a 1.
b) Déterminer ey et es.

1
On pose ez = | 0

0
¢) Montrer que B' = (ey, ez, e3) est une base de R?
On note B la base canonique de R et ¢ ’endomorphisme de R® admettant A comme matrice
relativement a B.
d) Déterminer la matrice de ¢ relativement a B'.
e) Trigonaliser A.

/

'(t) = y(t)
f) Résoudre le systéme différentiel : < o/ (t) = —3x(t) + 4y(t) + 2(¢)
2/(t) = 6x(t) — 6y(t) — 22(t)
Exercice 331. Déterminer les solutions réelles bornées des systémes différentiel suivants :
x'(t) = 2z(t) a'(t) = —dx(t) + 5y(t) — 2(t)
y'(t) =y(t)+=(t) et §y(t)=—-3x(t) +4y(t) — 2(t)
Z(t) = 2(t) 2/(t) = 3x(t) — Sy(t)



