PST* 2026-2027

Correction du devoir a la maison de Mathématiques n°2

Exercice 1

11) Ve e[-1,1], 1 =3z € [, 3] donc 1 — 2 > 0 et f est bien définie et C* sur [—1, 1]
1
On a alors : Vz € [-1,1], f'(z) = 1:; =<0
x -1 1

f'(@) -
On en déduit le tableau de variation : In(3)

f(x) N

—In(2)

On a donc : | f([-1,1]) = [=In(2),n(3)]

On posera : a = —In(2) et b= In(2)

1.2.) On sait que : In(2) ~ 0.69 donc —In(2) > —1

De plus : 2 = 1.5 < 2.718 < e donc In(3/2) < In(e) = 1.

On en déduit que : [a,b] C [-1,1]
1.3.) Montrons par récurrence sur n € N* que : v, est bien définie et que v, € [a, b
Initialisation :

D’aprés I'énoncé vy € [—1,1] donc f(vg) est bien définie et f(vg) € [a,b] d’aprés 1.1.

v1 = f(vp) est donc bien définie et v € [a, b]

Hérédité : On suppose que : v, est bien définie et que v, € [a,b]

Avec 1.2.) on a v, € [—1,1] donc, avec 1.1., f(v,) est bien définie et f(v,) € [a, b]
On a donc : v, est bien définie et v, € [a, ]

Conclusion : |Vn inN* | v, est bien définie et v, € [a, D]

1.4.) = € [a,b] alors :
1<b=>-b<—1=0<2-0<2-20=20<;=<;5=20<—f(2) <55 =0<|f(2) <55

2—b=2—1In(3/2) > 1 donc 755 €]0,1]

En posant k = 3 on a: |V € [a,b] , |f'(z)| < k ave k €]0, 1]

1.5.) Soit n > 2, alors n — 1 > 1 et donc, d’aprés 1.3. : v,_1 € [a, ]

D’apreés le théoréme des accroissements finis appliqué a f (qui est C!' sur [—1,1]) entre 0 et v,_;, on a :
de € [a, 0], fup-1) — f(0) = f'(c)(va-1 — 0)
Donce [ f(vn-1)| = [f'(¢)] [vn-1] puisque f(0) =0
Comme |f'(c)| < k d’aprés 1.4.) alors on a bien, comme f(v,—1) = v, : |Vn > 2, |v,| < k|v,—1]




1.6.) A partir de 1.5.) on montre par récurrence que : Vn > 2 | |v,| < k"2 |vy|

Comme k €]0,1[on a: lim k"2 =0 et donc par comparaison : | lim v, =0
n—+;nfty n—+;nfty

2.) En appliquant la question 1. on a que, pour z € [—1, 1], la suite (u,(x)),en converge.

Avec 1.6) on a aussi que : |u,(z)] < k"2 Jug(z)| < k"2

<1

On peut donc définit ||u,||, = sup |u,(z)] et on a: ||u,||, < k"2
z€[—1,1]

Comme k €]0,1] on a Y k"2 qui est une série convergente, et donc par comparaison _ ||uy,||, est con-
vergente.

On en déduit que : | > u, converge normalement et donc uniformément sur [—1, 1]

Exercice 2

Pour n € N*, 35K = 35 ()7 = n (1 3 £(£)) avec /
k=1 k=1

k=1

[07 1} —
r  — P
Comme f est continue sur [0, 1], on a, par les sommes de Riemann :

1

lim L3S f(E) = [ f(t)dt = [ 5t = 1
k=1 0

n—-+0o00 0

n

. . . . 6

On en déduit, avec Pexpression ci-dessus : | Y k° ~ -
k=1

Exercice 3

1°y Pourn>1ona: H,.1 — H, = n+r1 > 0 donc |la suite (H,,) est croissante.

2°)a) ke [l;2n] =0<k <2n

Comme t — 1 est décroissante sur |0; +oo[ on en déduit : |Vk € [1;2n] , 1 > 5=

2n
2n 2n
2°) b) Vn e N*  Hy, —H,= > 1 Enutilisantlea)ona: Hy, —H, > > 5 =ng =1
k=n+1 k=n+1

Bilan : on a bien |Vn € N*  H,, — H, > 1

2°) ¢) (H,) est croissante donc il y a deux cas possibles :
casl: lim H,=4occetcas2: dIAeR , lim H,=\

n—+o0 n—+-00
Montrons par 'absurde que I'on est pas dans le cas 2.

SIIxeR lirf H,, = X alors en passant a la limite dans I'inégalité du 2°) b) on obtient : A=A > 3 < 0 > 2
n——+0oo
ABSURDE
On est donc forcément dans le cas 1 et on a alors : lir+n H, = 400
n—-+0o00o

3°) a) Pour k > 1 la fonction ¢ — 1 est décroissante sur [k; k 4 1], on a donc:

Viekik+1], g3 <1<5

En intégrant en ¢ cette inégalité sur [k; k + 1] on obtient :

=

<C
onl
Vv
—_
?r%f
e
~
A




3°) b) En sommant l'inégalité du a) pour k variant de 1 & n-1, on a, en utilisant la relation de Chasles :

3=

ot

On a donc bien |Vn>1, H, —1<lIn(n) < H, — +

”I

—
»—‘H:
H.|,_.

j% Y i<imm <y t-LeH, ~1<inm)<H, -
k=1 k=1

3°)c) H,—1<lIn(n)= H, <lIn(n)+1
In(n) < H, — % < H,, car % > 0 et donc In(n) < H,

Bilan : on a donc |VYn > 1, In(n) < H, <lIn(n) +1

3°) d) Du c¢) on déduit : Vn>1, 1< An

1

(n) n—-+o00o
Par encadrements on a donc : lirf zﬁ%) = 1 et par définition de I’équivalent on a donc : | H, o~ In(n)
n—-+0o0 (o9}
40) a) Tn+1 — Tn
= (Hn1 = In(n +1)) — (H, — In(n))
= H,1 — H, —In(n+ )—l—ln( ) = 7 — In(n+1) +In(n)
Posons Vz > 0 f( ) = ? - ln(x + 1) + In(z), on définit ainsi une fonction C'* sur |0; 00|
o 7xfx(z+1)+(1+x)2 o 1

Donc f est cro1ssante sur ]0 —|—oo[ comme liril f(z)=0alors Vx>0 , f(z) <0
T—r+00

Comme 7,41 — 7, = f(n) < 0 alors on en déduit | (v,,) décroissante.

4°)b) Onay; =1—In(l) =1 et (v,) est décroissante donc Vn >1 | ~, < <1

D’aprés le 3°) ¢) In(n) < H, et donc 0 < H,, — In(n) =,. Ona 0 <~,

Aubilan,ona:’VnEN*7Oﬁ%gl‘

4°) ¢) (yn) est décroissante et minorée par 0, donc | (,) est convergente.

4°) d) Si on note « la limite de cette suite alors, au voisinage de +00 :
Y =7+ 0(1) = H, —In(n) =+ o(1) et donc il existe un réel v tel que : | H, = In(n) + v+ o(1)

Remarque : ~ s’appelle la constante d’Euler. On a v ~ 0,577 & 1073 prés ...

Exercice 4
1°) Au voisinage de 400 on a : uy, o % par comparaison puissance factorielle.

Un+1

n

ontl gl 2
~ n_ 2
too (RH1)I27 ntl o oo

On a donc

Comme 0 < 1, on sait alors, par la régle de D’Alembert que | > ninn!

est convergente




2°)Ona:Vn>1, |u, <%

n2
Mais £ > 1 donc ) - ] est une série de Riemann convergente, et donc par la régle de comparaison (termes

p0s1t1fs) > |un| est absolument convergente.

Par absolue convergence on a alors que | > Sfﬁ}ﬁ) est convergente

sin(n)

3°)Ona:Vn>2, |u,| < 5 puisque

Mais Y~ 5+ est une série geometrlque convergente, donc par la régle de comparaison (termes positifs), > |u,|

est convergente. Par absolue convergence on a alors que |} > S”L(" est convergente

4°) Au voisinage de +oo :

U, = sin(in(l+ =) —

—sm(%—%%4—0(”—12))—(77,2(14—73—2))7
= (R T o) 1 L o)
2 o3 — (- o o)
= g +0(52)

On a donc u,, ~ _—12<0.
“+oo

Comme Z est une série de Riemann convergente alors par la régle de I’équivalent pours les séries a termes

de signe constants, on a : | Y (sin(ln(1+ %)) — ,/ﬁ) qui est une série convergente.

Probléme 1

Q1) f est dérivable sur R et f'(z) = (x + 1)e*
f'(x) > 0 sur | — 1;+o00[, donc f est donc strictement croissante sur [—1; +o0].
f est strictement croissante et continue donc f réalise une bijection de [—1; +oo[ vers f([—1;400])

Comme f([—1;+00[) = [—1;+o0[ alors : | f réalise une bijection de [—1; 400 vers [—1; +o0]

Q2) Par le théoréme de la bijection réciproque on a que W est continue sur [—e™!; 400

Comme on sait que f’ est non nulle sur | — 1; +o0o[ alors W est dérivable sur | — 1; +oo[ et W/(x) = 5t

F(W(a)
Montrons alors par récurrence que W est C* pour tout k € N*.
Initialisation :
On a Vz €] —e !, +oo[, W(x) = m, comme W est continue et f’ continue alors W’ est continue et
donc W est C*.
Remarque : on considére les foncions sur | — e~ +o00].

Hérédité : Si on suppose W de classe C* alors comme W' (z) = que f est C, que W est C*, on

en déduit W’ de classe C* et donc W de classe CFt1,

1
F'(W(x))’

Conclusion : On a W de classe C* pour tout k € N* et donc W est C*°.

Bilan : | W est continue sur [—e™!; 4+o00[ et C™ sur | — e~ !; 00|




On a donc |[W(0) =0 et W'(0) =1

Q4) ¢ W étant C', au voisinage de 0, on a par la formule de Taylor-Young :
W(x) =W(0)+2W'(0) 4+ o(x) = z + o(x) et donc |W(z) ~

e On a: W(z)e"® = g et pour z au voisinage de +oo, W(z) > 0 donc on peut prendre le In, ce qui
donne : In(W(z)) + W(x) = In(z)
Mais, d’aprés Q1) : W(z) — +o0 et, par comparaison puissances In en +oo on a : W(x) + In(W(z)) ~

T—>+00

W(x)

Finalement | W (x) o~ In(z)

QQ5) On sait déja d’aprés le cours que les représentations graphiques de f (notée I'y) et W (notée I'y)
sont symétriques 'une de 'autre par rapport a la droite y = x.
La tangente au point d’abscisse z = 0 de I'y est la droite d’équation y = = d’aprés les résultats de Q3).
Par symétrie, c’est aussi celle de I'yy au point d’abscisse x = 0.
Comme f/'(—1) =0, I'; admet une tangent horizontale au point (—1, —e™")
Par symétrie, ['yy admet une tangent verticale au point (—e™!, —1)

2.0

1.5}

1.0

0.5

0.0f-

=5

10 10 -05 0.0 05 1.0 15 2.0
Q6) x — z*W (x) est continue sur |0; 1], il y a un probléme pour l'intégrabilité seulement en 0.

D’aprés Q4), au voisinage de 0 : 2°W (z) ~ 2%z = —— > 0

Or avec les intégrales de Riemann, on sait que x +—> x,% est intégrableen 0ssi —1 —a<1l& -2 <«

Bilan : |z +— 2®W (x) est intégrable sur |0;1] & a > —2




Q7) x — x*W (x) est continue sur [1;+oo[, probléme pour l'intégrabilité seulement en +oc.

Avec Q4), au voisinage de 400 : W (x) ~ In(z)z* >0

e Si > —1 alors z°W(z) ~ In(z)z* > x* > 0 au voisinage de +oo car In(z) > 1 au voisinage de 400
Comme = — 2 n’est pas intégrable en +00 (Riemann et aw > —1), alors, par comparaison,
x +— In(z)x*n’est pas intégrable en +oo et, par équivalent x — W (z)dr n’est pas intégrable en 400

On adonc : a > —1 = x — x*W(x) n'est pas intégrable sur [1; +o00]

a—1

e Si a < —1, on choisit 3 tel que a < 8 < —1 (par exemple %5=) alors :

o 1 . .
%ﬁ(m) ~ % — 0 car > « et comparaison [n puissance en +0o

Tr—r+00
On a donc W (z) = o(z”)
“+o0o “+o0o
Orf<—-14 —f>1donc [ 2Pde= [ —zdx est convergente.
1 1

+00
Donc, par négligeabilité, [ z*W (z)dx convergente.

1
Donc x — xz*W (z) est intégrable sur [1; 00|

Bilan : |z +— 2T (x) est intégrable sur [1; +o0[< o < —1

Q8) Comme f'(z) = (z+1)e* < 0 sur | —oo; —1], f est strictement décroissante et continue sur | —oco; —1].

f réalise donc une bijection de | — 0o; —1] sur f(] — o0; —1]) = [‘71, 0f
x —00 -1 400
Q9) Dressons le tableau de variation de f : f(x) 0 N y. +o0
—e !

On utilise la continuité de f et la stricte monotonie de f pour déterminer le nombre de solutions de :

re* =m & f(x) =m

conditions sur m | nombre de solutions de f(z) =m solutions
m< —e ! 0
On obtient : m=—e ! 1 V(e ) =W(—e1)=-1
—el<m<0 2 V(m) et W(m)
m >0 1 W(m

Q10) Toujours d’aprés le tableau de variation et avec le graphique :




conditions sur m solutions de f(z) < m

m< —e ! 0
m=—e"! {V(—e )} ={W(-—e)} ={-1}
—e Tt <m <0 [V (m); W(m)]
m >0 | — oco; W(m)]

Q11) Comme b # 0 et a # 0

e +br=0&1+bre =0 ze ™ =3 & —are " =¢ & f(—ar) =4
Cas 1: ¢ < —e™! pas de solution
Cas 2: ¢ = —e™! une solution —azx = W(—e™') &z = _W(;efl) Sr=1
Cas 3: —e™' < ¢ < 0 deux solutions —az = W (%) ou —az =V (%) &z = _ML(%) oux =
Cas 4 : 0 < ¢ une solutions —ax =W (}) & 1 = _VZ(%)
Probléme 2
l o N1 1 1
1) a ap = S S—— 1 ty_—q1_-_L _ 41
) ) ngl n;l n(n+1) n;l (n n+1) N+1 N—+00
+oo
On en déduit que : | > a, est convergente et que Y a, =1
n=1
1)b)i) hy="t—=5"—=+"—= "%
Sk S k) S (k) 3 kY K2
k=1 k=1 k=1 k=1 k=1
On sait d’aprés le cours que : > k = ") ot S~ 2 = w donc :
k=1 k=1
— n _ 1 _ 6 _ 3
hn = "(n+1)6<2"+1>+n(”2+1) T (+)(BE+D) T (et D@n+4) T (n+1)(nt2)
On adonc : |Vn e N*  h 3

n = ntrD)(nt2)

1) b) ii) On remarque que : h, = 3a,+1 et on en déduit donc la convegence de »_ h,

On a alors (puisque les séries convergent) :

n=1 n=1

+o0 oo
2—31 hy, = 3[1 — 3] = 2 et on en déduit que : | Y hy, est convergente et que Y h, = 2

2 2

n=1
“+oo
2) a) ¢ €]0, 1], on a donc une série géométrique convergente et, d’aprés le cours : > a, =
n=1
— n—1
hn - "nl -z Tllk_l - 1—n% - qnn_l % - n(l - q)f—q"
Zoae 2 = -
- — q
oo 1 % qn—l
On a donc : Zlan =1t VneN", h,=n(l-q){7
n=

- (nt)(1-q)q"
n(l—gq)qn~1

2) b) On a, comme ¢;n]0,1[ : h, ~n(1 —¢q)g" ' et donc ‘h;“ ~q

n

hn+l

donc lim 3
n

n——+o00

= ¢ €]0, 1[ donc par la régle de D’Alembert

> h, est convergente.

+00 +00 +00
Y hp = 3an11 =3[ a, — a;] et en utilisant le 1) a) :
n=1

+00 1
q"

—
| =
i)



Calculons, comme si ¢ variait sur ]0, 1] :

ia

N N, Lo
ong"t =30 2(q") =4 > (¢") =
n=1 n=0 n=0
+oo
. n—1 _ 1
On a donc : 7;1 ng"" = g ge

1—q

N+1

1—¢q

_ —(N+DgN (-
) = (1) Nt =07

+oo +o0
Comme 0 < h,, < ng" ! et que les séries convergent, on a : 0 < Yhy, <> ng" ! =

Bilan : [0 < Y h, < L

3) a) Montrons par récurrence sur n € N* la propriété

& @ry) + Y (s

1<i<j<n

1
Initialisation : P < (3 zy)? + >,
i=1

1<i<j<1

— Z;Y;)

2o (3

(l”z‘yj

i=1

— Z;Y;)

ac%)(gy%)

n=1 n=1

2 (Y a?) (S a?) o ady? 40 =

La derniére égalité est bien sfir vraie, donc par équivalence P; est vraie.

Hérédité : on suppose P, vraie. Alors :

n+1

(; vy)? 4+ Y (may,

1<i<j<n+1

= (Z XTilY; + $n+1yn+1)2 + Z

i=1 1<2<j<n

(fiyj

— 1Y)

— 25:)° + D (Zitnsa

=1

- $n+1yz’)2

(%) (yi)

(Z xlyl) +xn+1yn+1+2(z $zyz)xn+1yn+l+1<z< (xiy]'_xjyl) +yn+1 ( Z Ty )+$n+1 ( Z yz) (Z xiyi)‘rnJrlynJrl
<1<g<n

'L—l

1<i

On utilise alors : P, :
n+1 5
(o zy)+ > (wy,
i=1 1<i<j<n+1
n+1 n+

<j<n

—zy,)° =

1

D’autre part : (> 2?)(> y?)
i=1

i=1

= ?+wi+1)(2 Yy,

=1

3

3

= (. ?)(Z Y2+ an e Hyeg + (>

=1

1 =1

<.
Il

)

=1

i=1

= (; 371’%')2 + 'x721+1yr21+1 + > (xiyj - l’jyi) + yn+1( > T ) + xn+1( > Y )

=1

n

En regroupant les deux calculs ci-dessus on a donc P,

Conclusion : on a démontrer par récurrence que :

3) b) On remarque que :

En passant a la racine carrée :

2.

1<i<j<n

(wiyj

1

=1

=1

) Ynar + 20 ) (0 47)

i=1

i=1

f?)(z %2) + x721+1y721+1 + ?/721+1( > T ) + xn-i—l( Z yz)

Vn € N* |

<z 4 Y (a;

1<i<j<n

— e = (3

=1

) 9R)

— z;4;)* > 0 donc, avec le a) : (; ) < (>0

> Ty
=1

n

2.

=1

=

i=1

x?)(é v2)




+00
4) On pose : Vk € N* | uy = 555 — Z (on peut la faire car la série est bien convergente)

1 2
=k
1 = =
Alors Uk+1 — U = [_2(k+1)2 - ;—i_l n(n+1 ] [2k2 - Ek n(n+1)2]
Alé 1 1 k2 —(k+1)2+2k -1 .
Par t@eseopage D Upy1 — Up = m — 5zt FrE = 2152(1@421)2 = R < 0 donc la suite (ug)gen+ est
décroissante.
Or khm u = 0 (reste d’une série convergente) donc Vk € N* | up >0
—+o00
+o0o

On en déduit : |Vk € N* | Zn(n—il)ggk%

a) On applique Cauchy Schwarz avec z;, = \/apk et y, = ——= et on obtient (en renommant les indices) :

.

2 n n
Comme : Z k= on a, en élevant au carré : |Vn € N* | <@) < ( S kzak> < 3 é)
=1 -

5) b) On déduit de Pinégalité précédente : =— < d——t— ( > k2ak>

Et on a donc : h, <4 (Ekak)

p p n
Si on somme pour n variant de 1ap: | > h, <4 > —— ( > kQak>

5) ¢) On va réorganiser les indices :

I
2
3|
+|o”
= [
e

P n
En reportant dans le 5) b) : | > h, <2 > ag

n oo
5) d) Comme la série Y aj est convergente et que les ay sont positifs on a: > ar < > ay

p +oo
Donc avec le ¢) @ > h, <2> ag
n=1 —
. p . . .
Comme les h,, sont positifs alors la suite () h,)pen- est croissante, et comme on vient de voir quelle est
n=1

majorée, alors elle est convergente.

+ 00
On en conclut : | Y h, est convergente et en passant a la limite ci-dessus : > h, <2 > ag




6) a) —(n+f)a+1 ~ n% >0et ), n% est convergente par Riemann car o > 1, par régle de I’équivalent la série
> (+1++1 est donc convergente.

Alors Z e
= Z :Hl L (remplacé-compensé et terme nul pour n = 0)
+00
= Z W - > m (changement d’indice)
n=0
—+o00
E e -
ne no+1
n=1 n=1
+o0 5
Maisa>1=a+1>2= a+1 §#etensommant Z WH < Z#:%
n=1 n=1
+00 1 5
73 A 1t A ] . n T
En reportant dans l'inégalité ci-dessus : Zl T 2 > E-z

6) b) Par définition : h,, = —
Z
k=1
k41
Pour k£ > 1, comme « > 1, on a, par croissance sur |0, +o00[ de la fonction ¢t — t* : k% < f tdt
k
En sommant de £ =1 a n, et par la relation de Chasles :

n n+1
a a o totlin41 o (n+1)a+1 1 (n+1)a+1
Zk = 1f t dt_[a+l]1 =Tl T o S o
En inversant cette inégalité et en reportant dans la définition de h,,, on obtient : |¥n € N* | h, > (a+ 1)W
6) c¢) Soit A > 0.
N
On sait que Y £ est divergente et donc que > 1 o oo
n=1 —+00
N
Donc 3N e N* | >+ > A+1
n=1
N N N N
Mais limlzn%: Z%,doncﬂ€>0, Vo el 1+e[, |> -2 <1
a2 tn=1 n=1 n=1 n=1
a>1
N N
Alors 3 L > Z%—1>A+1—1—A
n=1
+o0
Par positivité des termes —; et convergence de la série (o > 1) —>A
n=1
N +o00
Donc :VA >0, Je > 0, Va €]1, 1+¢], Z L > A ce qui par définition de la limite signifie : lim1 > n% =+
n=1 a2 tn=1
a>1
+0o0o 400
6) d) En sommant le b), on a, car les séries convergent : }> hn = 3 (o + 1) e
n=1 n=1
o1 oo Foo 2
En utilisant le a) et @, = s ona: Y h, > (a+1)( > a, — %)
n=1 =
.. Ry R 2 2
Avec la définition de Cona: C Y a, > (a+1)( X a, — %) et donc C > (a+ 1)(1 — )
= = 6 Z e

En utilisant la limite du ¢) en conclut : (Remarque : C est donc la meilleur constante possible ...)

10



+oo
) a) Si on se place dans le cas de la question 2) : Y a, = 7= et Y h, <
n=1
= q)2 = 1—¢q < K, comme ce résultat

> an < K 3" hy, et les résultats ci-dessus donnent : = < K=

7) a
+o00 +o00o
: — n
n=1
est vraie pour tout ¢ €]0, 1] alors
et n—1> N? et donc g, = 55 Alors :
ison > ay est convergente.

Alors :
n=1

7) b) i) Sin> N?+1 alors g, = 5+
G A (l)n2—(n n?
= = g1
> ay, est donc une série géométrique (& partir d’un certain rang) de raison ; et donc
et par somme d’une série géométrique

)n (1 _yn—1

(

%)”
2
donc Z Gn < Z

(

ay, =
277,71
7°) b)ii) e Ona: 0<yg, <3¢
+o00
> gn <AgiT —40nab1en Zgngél
=1 n=1
400 N
© > a, > )
1 p=1
. (g, )1’2 (%)pz 2
Mais a,2 = —2° = s =2 +(P*=1?* = 2 Donc Z ap > Z 2=2N
gp271) 2p2_1) n=1 p=1
+o0o
On a bien : | Y a, > 2N
n=1
ooy lom)t (gn)™ par téléscopage et car go = 1
Gr_1)F 1 (90) gn)" P pag 9o

) ) =11 ;
k=1 k=1
On a donc : |(g,)" = ] ax
k=1
S (L N1
. kX::IZ (“k) < ln(kzz:l Ak

La fonction In étant concave on a

7°) d) e
+00
OIN<KS hy

—In( H a)
Donc : —*=t— <n(3-)
On utilise le ¢) : =20 < 1(p,)
donc —In(g,) < —In(h,) et donc
+oo
e Aveclec¢) on a: 2N < ) a, et avec la définition de K on a donc : <
n=1 n=1
“+o00 o0
> hn <37 g < 4 par le c)ii)

n=1 n=1

Avec h, < g, on obtient, en sommant

Donc 2N < 4K

Cette inégalité devant étre valable pour tout N il y a absurdité
+o00o
Il n’existe pas de constante K > 0 telle que > a, < K > h
n=1 n=1

Bilan :
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