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SERIES ENTIERES

Notations (abusives) > a,2" et Y. a,x™ pour des séries entiéres de variable complexe z ou réelle x.

Rayon de convergence

Lemme d’Abel, rayon de convergence R, notation autorisée R(>_ a,z").
La série (numérique) > a,z" converge absolument si |z| < R et elle diverge grossiérement si |z| > R.
Disque ouvert de convergence D(0, R), intervalle ouvert de convergence I =] — R, R].
Inégalités sur le rayon de convergence en fonction de la nature de > a,z{ et/ou propriétés de (anzy).
Regles de comparaison :

- Si a, = O(b,) alors R, > Ry, en particulier si a,, = o(by,).

— Si |an| ~ |by| alors R, = Ry, en particulier si a,, ~ by,.
Pour a € R, R(} n%z™) = 1.

|ant1]

Regle de d’Alembert pour les séries entieres : la limite du rapport ﬁ peut étre utilisée directement.
Qp

Rayon de convergence de la somme et du produit de Cauchy de deux séries entieres (inégalités et cas d’égalité).

Régularité de la somme d’une série entiere

On considére maintenant (or continuité) des séries entiéres »  a,a™ de la variable réelle x.

Convergence normale d’une série entiere d’une variable réelle sur tout segment inclus dans I'intervalle ouvert de
convergence.

Continuité de la somme sur Iintervalle ouvert de convergence.

Continuité de la somme d’une série entiere de la variable complexe sur le disque ouvert de convergence.

sur le disque unité ouvert.

Développement de T

Développement de exp(z) sur C.

R(>" anz™) = R(3_ nana™).

Série entiere dérivée, série entiére primitive, rayon de convergence R inchangé.

Obtention de la dérivée/d’une primitive de la somme de Y anx, sur I =] — R, R[ par dérivation/primitivation
terme a terme.

Caractere C* de la somme f d’une série entiére sur | — R, R[ et obtention des dérivées successives par dérivations
F(0)

nl
Interversion série/intégrale sur un segment de | — R, RJ.

successives terme a terme, a, =

Développements en série entiere

Fonction développable en série entiére sur un intervalle | — r,r[.

Unicité du développement en série entiere . DSE des fonctions paire ou impaire.
Série de Taylor d’une fonction de classe C*° au voisinage de 0.

Formule de Taylor avec reste intégral.

Inégalité de Taylor-Lagrange.

Combinaisons linéaires et produits de développements en série entiere .

DSE a l'aide d’une équation différentielle.

DSE usuels.



