Programme d’interrogation n°11, du 8 au 12 décembre 2025 PSI2

I Suites et séries de fonctions

Les fonctions considérées sont a valeurs dans R ou C.
1. Modes de convergence des suites de fonctions

a) Convergence d’une suite de fonctions : convergence simple, convergence uniforme et convergence uniforme sur
tout segment.

b) Continuité et convergence uniforme : la limite uniforme d’une suite de fonctions continues sur I est une fonction
continue sur I ; le résultat reste valable dans le cas de la convergence uniforme sur tout segment de I.

2. Modes de convergence d’une série de fonctions

a) Convergence simple, uniforme, normale, uniforme et normale sur tout segment. La convergence normale sur [
entraine la convergence absolue en x € I.

b) Théorémes de continuité et de double limite (admis) pour la somme d’une série de fonctions.
3. Intégration et dérivation des suites et séries de fonctions
a) Intégration des suites de fonctions :

e si (f,) est une suite de fonctions continues sur [a,b] qui converge uniformément vers f sur [a,b] alors

/f t)dt = hm/fn t) dt.

e Théoréme de convergence dominée (admis).

b) Intégration des séries de fonctions :

e si (fy,) est une suite de fonctions continues sur [a, b] telle que Z fn converge uniformément sur [a, b] alors

/abf(t)dt:io/abfn(t)dt

e Théoréeme d’intégration terme & terme (admis).

A suivre : le théoreme de dérivation puis les espaces préhilbertiens
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