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MO04. Trigonométrie élémentaire.
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Cercle trigonométrique. Savoir déﬁaser de 7/2 un angle.
Les 3 segments ai ont la méme longueur. Les 3 segments bi ont la méme longueur. En tenant compte
des signes, on a :

. LA 7T : _ T _ _m
cos(08) = sin (9 + E) = —sin (3—— E) sin(8) = —cos (9 + 2) = cos (9 2)
s . b4 3 b4 . b4
Valeurs usuelles : cos (E) = sin (;) == cos (5) = sin (g) ==
Pythagore a maitriser absolument. Dans le triangle rectangle ABC :
AB adjacent BC opposé
(4 (4B)" + (BC) cos(6) AC  hypothénuse sin(8) AC  hypothénuse

Al Kachi en option. (AC)? = (AD)? + (DC)? + 2-AD - DC - cos(¢p)

Liaison avec les exponentielles complexes :
el? 4 ¢~Jf . elf — e-J0 .
5 = Re(eje) sin(@) = — = Im(efg)
]

cos est une fonction paire de période 2 rr; sin est une fonction impaire de période 2 r.

e’ = cos(0) + jsin(8)  cos(9) =

A connaitre absolument pour obtenir toute la suite :
cos?(0) + sin?(0) =1
cos(a + b) = cos(a)cos(b) — sin(a)sin(b) sin(a + b) = sin(a)cos(b) + sin(b)cos(a)

Ce qui permet de sortir notamment :
cos(260) = cos?(0) — sin?(0) = 2cos?(0) — 1 =1 — 2sin?(0) sin(260) = 2cos(0)sin(6)

A partir de maintenant, on peut sortir :

cos(a — b) = cos(a)cos(b) + sin(a)sin(b) sin(a — b) = sin(a)cos(b) — sin(b)cos(a)
Puis :
2cos(a)cos(b) = cos(a + b) + cos(a — b) 2sin(a)sin(b) = cos(a — b) — cos(a + b)

2sin(a)cos(b) = sin(a + b) + sin(a — b)
Ce qui permet de linéariser les produits de fonctions sinusoidales.
Si on veut faire l'inverse, on définit :
p+q p—q

{fp=a+betq=a—b}idest {azT etsz}

Et vous réécrivez les relations dans 'autre sens. Je donne la premieére :

cos(p) + cos(q) = 2cos (p ; q) cos (g)




