PT - Lycée Pierre de Coubertin 3 décembre 2024

Maths - Interrogation 4 - 45 min

Exercice 1
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1. Montrer, sans chercher de primitive, que l'intégrale / te~ T dt est convergente.
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2. Calculer/ te~ T dt.
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3. Justifier que I'intégrale / 36T dt est convergente et calculer sa valeur a ’aide d’une
0

intégration par parties.
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4. Justifier brievement que l'intégrale / tTe” T dt est convergente et déterminer sa valeur.
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Exercice 2 Soit (a,)nen la suite définie par :

vn e N*, a, =
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1. Etudier la nature de la série Z .-
neN*
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2. Déterminer le rayon de convergence de la série entiere Z anx™.
n=1
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3. Soit f la fonction x — Z anx".
n=1
(a) Justifier que f est dérivable sur | — 1, 1[. Exprimer de f’(z) & laide d’une série, pour

tout x €] — 1,1[. Que vaut f'(0)?

(b) Montrer que f est continue sur [—1,1].

4. Soit g la fonction z — / f(t)dt. Exprimer g(z) pour tout z €] — 1,1 & l'aide d’une
0

série (sans intégrale).



