TAQM&: Limites PTSI - Devoir en temps libre n°9

Limites |

Exercice | (Dewsité) : On s’intéresse ici & une propriété tres importante de 'analyse : la densité
d’un ensemble dans un autre.

Soit D une partie de R. On dit que D est dense dans R lorsque :

V(a; b)) €eR% (a<b = JzeD,a<z<b)

Les parties N et Z sont-elles denses dans R 7
E Densité de Q dans R :

(D) Montrer qu’entre deux réels distants d’au moins une unité, on peut toujours intercaler un
entier relatif, i.e.

Vu,o eR, (v—u>1 = IpeZ,u<p<v)

() Soient a,b € R tels que a < b.
Montrer qu’il existe un entier naturel ¢ non nul tel que ¢(b —a) > 1.

(@) Conclure.
Densité de R \ Q dans R :
(D Soient a,b € R tels que a < b.

b
Montrer qu’il existe un rationnel r dans l'intervalle { ; —2]

Sl

() Conclure.

Exercice 2 : En justifiant convenablement, calculer :

i (VAT B T2 VAT T) 2l
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Pl lim 23(lnz)’e™ et |l
T—r+00

Exercice 3 : Montrer que Vz € R, Vn € N*, {MJ = |z].
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