Dewoin en temps blne m°5 P le 31/03/2023

Etude d'uve fonetion \récif\rchue ]

zlnx six >0

On considére la fonction f € F(Ry,R) par f(z) = .
0 siz =0

On note C sa courbe représentative.
[1] ETUDEENO:

(=) Montrer que la fonction f est continue sur R..

f(z) = f(0)
x
Que peut-on en déduire pour f? pour C?

(b) Déterminer la limite de lorsque z tend vers 0.

[2] ETUDE DE f SUR R :
(2) Déterminer la limite de f en 4oc.
(b) Justifier que f est dérivable sur R, et calculer f'(x) pour z > 0.

(<) En déduire I'équation des tangentes (7;) et (7c) aux points d’abscisses respec-
tives 1 et e.

(4) Résoudre l'inéquation f'(z) > 0. En déduire le tableau de variation de f.

\ COURBEC :

(+) Déterminer les positions relatives de C et de (A) : y = .
(b) Tracer la courbe représentative C de f.

LES FONCTIONS ¢ ET %) :
(2) f est-elle bijective ? Justifier.
1 1
@ On pose ¢ : {E’ +oo{ — {—g, —i—oo{ . Montrer que ¢ est bijective.

T zlnx

Dans la suite, on note 1 la fonction réciproque de ¢ et I' sa courbe représentative. On
ne cherchera pas a exprimer 1.

(<) Déterminer les ensembles de départ et d’arrivée de 1.

(¢) Déterminer 1 (—i) , (0) et (e).

(¢) Montrer que 1 est continue sur son ensemble de définition.
1
(1) Simplifier ¥ (z) In(¢(z)) pour z € [—;, +00 [
1
@ Justifier que 1 est dérivable sur } ——, 400 [, et montrer que :

e
()
xz+Y(x)
() Déterminer les tangentes (Dy) et (D.) a la courbe I' aux points d’abscisses
respectives 0 et e.

Y G}—%,%—oo[, P (x) =

(i) Tracer I sur le méme graphique que C.
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