Dewoin en temps lle m° 24 Foun Le 15/09/2023

Dimesion {ivie

Exercice | : On note E = Ry[X].

Montrer que B = (X(X —1),X(X+1),X-1)(X+ 1)) est une base de E et déterminer les
coordonnées de 1 dans cette base.
Pour a € R, on note F, = {P € E/P(a) = 0}.

@ Montrer que, Va € R, F, est un sous-espace vectoriel de E de dimension 2.
(b) Déterminer une base de Fy NF_;.

(<) Montrer que Fy = vect (X(X —1),X(X + 1))
(4) Montrer que Fo @ H=EavecH=F; NF_;.
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Exercice 2: Onnote A = < 9 4

) et F = {M € Ms(R)/AM = 02}.

Montrer que F est un sous-espace vectoriel de .Z5(R).
En exhibant une base, déterminer dim (F).
Déterminer un supplémentaire de F dans .#4(R).

Exercice 3 : On note E le R-espace vectoriel des fonctions de classe € sur R et

F={f€B/f(0) = F(1)}.

Montrer que F est un sous-espace vectoriel de E.
Montrer que F & vect (arctan(z)) = E.
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