Test n’ 3 G

ENnsemrles

[V

Donner la forme factorisée de 222 — 3z — 5 : (x+1)(2x —5).

Soit f: E+— F une application entre deux ensembles.

Compléter les définitions suivantes :

1 (+) Pour tout A CE, f(A)={yecF/JacA y=flx)}.

1 our toutes parties A et e \NA ={x € reBetx =T € x .
® P parties A et Bde E,BA\A={z cE/ce€Betr¢ A} ={z€B/x ¢ A}

2 (<) Pour toute famille (A;),; de parties de E,

A, ={zx€E/3i,cl, €A, }.
i€l )
2 Pour toutes parties A et B de F montrer que A C B = f~1(A) C f~}(B).

Cf. cours

2 Pour toutes parties A et B de E montrer que f(ANB) C f(A)N f(B).

Cf. cours

2 Pour toutes parties A et B de E, a-t-on I'égalité f(ANB) = f(A)N f(B)?
Si oui, le prouver. Si non donner un contre-exemple.

Cf. cours

3 [6] Pour toute famille (A;),; de parties de E, monter que Cg (ﬂ Ai) = U (CgA;).
iel icl

Cf. cours

5 On considere la suite (u,,),,c définie par ug = 8 et u,, ., + 1 pour tout n € N*.

= §un

Montrer par récurrence que 2 < w,, < 5 pour tout entier n € N*.

1
Par définition de (u,,),,cp, U1 = %0 +1=>5donc 2 < u; <5 et la propriété est initialisée

pour n = 1.

1 5 1 5
Alors, 1< Ju,, < 5 puis 2 < Suy, +1< 5+ 1=

D’ou 2 < u,,,; <5 et la propriété est héréditaire.

Supposons qu’il existe un entier m € N* tel que 2 < u,,, < 5.
7
2

< O.

Etant initialisée pour n = 1, elle est donc vraie pour tout n € N*.
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Test n’ 3 D

ENnsemrles

(M

Donner la forme factorisée de 722 — 4z — 3 : (x —1)(Tx +3).

Soit f: E+— F une application entre deux ensembles.

Compléter les définitions suivantes :

1 () Pour tout BC F, f~'(B) = {z € E/ f(z) € B}.
1 (1) Pour toute partie A de E, CpkA = {r € Ex ¢ A}.
2 () Pour toute famille (A;),o; de parties de E,

(MAi={zecE/Viel z €A}
iel
2 Pour toutes parties A et B de E montrer que A C B = f(A) C f(B).

Cf. cours

2 Pour toutes parties A et B de E montrer que f(AUB) C f(A)U f(B).

Cf. cours

2 Pour toutes parties A et B de E, a-t-on 1'égalité f(AUB) = f(A)U f(B)?
Si oui, le prouver. Si non donner un contre-exemple.

Cf. cours

8 Pour toute famille (A;),_; de parties de E, monter que Cg (U Ai) = ﬂ (CgA,).
iel iel
Cf. cours

5 On considere la suite (u,,),,cy définie par ug =0 et u, ; = — + 4 pour tout n € N*.

3t
Montrer par récurrence que 1 < u,, < 4 pour tout entier n > 1.

Par définition de (u,,),cn, ¥; = 4 donc 1 < uy < 4 et la propriété est initialisée pour n = 1.

Supposons qu’il existe un entier m € N* tel que 1 < u,,, < 4.
4 1 1 8 1 1

Alors, —— < —-wu,, < —= puis - < —zu,, +4 < —.
3 3 3 3 3 3

Dou 1 < u,,,; <4 et la propriété est héréditaire.

Etant initialisée pour n = 1, elle est donc vraie pour tout n € N*.
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