Fewille dexercices n® 3 Ticho T — Colowl Litteral

Fiche | — Caleul Littéral |

Q UN PEU DE CALCUL NUMERIQUE, C’EST TOUJOURS BON A PRENDRE

Ecrire sous la forme d’une fraction irréductible :

. 280 % @ (7_2)_(21 +2>
ST 3 S \571)7\1 3
R 53
B 12 15 6 > — L
3 1 _ 8 27
3 [ —_— 35
‘ 14 21 3
Simplifier au maximum les expressions suivantes (on écrira les résultats sans racine carrée au
dénominateur) :
125 (VT =3)(VT+3) 3”+1 1 3n—1
‘ 34211 _ @ +3x 2
\/6 X V 14 x \/7 3
152 x5 2 x T3 x6x27° 5 20 45 V3-2
A 1253 x (32 2 VR V3

Q LE CALCUL LITTERAL EN MATHEMATIQUES
Développer, réduire et ordonner les expressions suivantes selon les puissances décroissantes de x.

0 <2$__>3 (z+1)* (@ —1) (@ —z +1)
[4] (z—1)*(z+1 (22 +x+1)

‘ (a:—l)g(:p2+x+1) (22 +2+4+1) (2> —z+1)

[6] (2x+ 3)(5:1: —8)— (2x—4)(bx —1)

(3: 1)($2—m+1)+1)x—$6—w5—|—2

(z+ )(36—1) —2(z4+2+1)

9] (¢?+ V22 +1) (1—V2z+a?)

(w2+x+1)2
Factoriser les expressions polynomiales suivantes :

[1] —(6x+7)(6x — 1) 4 362> — 49 [9] 222+ 3z —28

[2] 25— (102 + 3)? —5z% + 62 — 1

(62 — 8)(4x — 5) + 362° — 64 (z+y)?—22

[4] (=92 —8)(8x + 8) + 642> — 64 2?4 6y + 9y — 16922

22 —2r+1 sy +z+y+1

[6] 2%+ 4z +4 14) zy—z—y+1

[7] 2%+ 3z +2 [15] 2® + 2%y +22° + 22y + 7 +y
3¢% + 7o +1 y? (a2 + b2) + 162" (—a? — b?)
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@ o @ 4
[18] (—92* 4 24) (82* 4 8) 4 642" — 64 (ac + bd)? + (ad — be)?

(ap + bq + cr +ds)? + (aq — bp — cs +dr)? + (ar + bs — cp — dq)? + (as — br + cq — dp)?

@ EQUATIONS DU SECOND DEGRE

Résoudre mentalement les équations suivantes. Les racines évidentes sont a chercher parmi
0,1,—1,2,—2 ainsi éventuellement que 3 et —3.

‘ 22 —6x+9=0 @ 322 —11lz+8=0
[2] 92 +62+1=0 502 +24x 4+19 =0
[3] 2 +42—12=0 2?2 — 13z +42=0
[4] 22 —52+6=0 2?2 4+824+15=0
[5] 2°>—52=0 22+ 182+ 77=0
[6] 22>+ 32 =0 22 —8x—33=0
222 +3=0 22— (a+b)r+ab=0
22 —2ax 4+ a? —b%2 =0

(b—c)z?+(c—a)z+(a—b)=0
(18] a(b—c)z* +b(c—a)z +cla—b) =
(x+a)(z+b)=(m+a)(m+Db)

20} (b—c)z® + (¢ —a)mz + (a —b)m* =0

i
2?44z —5=0

m b
21) —+—=—+—
Ja—i_ a+m

1 1 1

t—a T—-b a b
Déterminer la valeur & donner a m pour que les équations suivantes admettent une racine double,
et préciser la valeur de la racine dans ce cas.

[1] 22— (2m+3)z+m? =0

(m+2)22 —2(m—1)z+4=0

3] (m+3)z> +2(3m + 1)z + (m+3)=0

Déterminer de téte les valeurs des parameétres a et b pour que les égalités suivantes soient vraies
pour tout x.

[1} 22° + 72 +6 = (z+2)(ax +b)

[2] —42® +40—1= (22 —1)(azx + D)

—32% + 142 — 15 = (z — 3)(az + b)
1 11

[4] 3% +?x—40—($—5)(ax+b)

[5] 22 +2VTx — 21 = (z — V7)(ax +b)
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Q DERIVATION

Déterminer I’expression de f’(z) pour f définie par :

1 r€Ret f(x)= (224 32+ 2)(2x —5). zeRet f(x )—sin(%;zll)-
[2] zeRet f(z) = (2° 4 3z + 2)(z* — 5). Qxxil
1 r€Ret f(x) = (22 — 22+ 6) exp (22). ] zeRet f($>:COS(:1:2+4)

[4] = €]2,+oo[et f(x) = (32* — ) In(z—2) z €]0,7[ et f(x) = /sin(z).

28]
.‘ z€Ret f(z) = (22 — 53)°. ! €10, 400[ et f(x) = sin (V).
[6] = eRet fz) = (22° + 4z — 1) xE[Retf(x):m.
z € Ret f(x) = (sin(z) + 2cos(z))?. cos(2r + 1

€ Rt fa) = XD
[8] = €Ret f(x) = (3cos(x) —sin(z))>. * IE= x2+12
[B] v eRet f(z) = In(a®+1). xeu,m[etmzm
€ L ool et f(z) = In(ln()) * o
m‘xeﬂ?etf() (2 2)exp (e + ). [20] z€R et f(z) == sm(;).
m‘ x €Ret f(z) =exp(3sin(2z)). z €]0,7 et f(z) =1In (six).

Calculer f’(z) et écrire le résultat sous forme factorisée.

x€RN\3,—2et f(z) = 33+2j—a:'

[2) z€]—1,+ocfet f(x) =22 —In(x + 1)

[8] =z €], +oo[ et fz) = ln(x2+x—2)—iti.

[4] xe]—1,+oo[etf(x)f?—i—x—an(x—i— 1).
In(z

5] = €]0,e[Ule, +oo] et f(z) = m

Q PRIMITIVES ET INTEGRALES

Déterminer directement une primitive des expressions suivantes.

1 3
1 TR
Bl s [@] sin(4t)

Déterminer une primitive des expressions suivantes en reconnaissant la dérivée d’une fonction
composée.

[1} cos®tsint ) cos(mint)
[2] cos(t)e™? C(t)S ;
7
[3] tant (1 —sint)
cost 1
1—sint 1+ ?ﬁ
sin \/f e
‘ N t @ 1 + e2t
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On rappelle que si F est une primitive de f alors

/ ' f(a)da = [Fa)]’

Calculer les intégrales suivantes.

3
‘ / 2dx
1

3
/ 2x — 5dx
1
0
/ > +x+1dx
=)

1
/ 325 — 53 dx
—1
/ x° —xtde

1
0
-1
@ / xlOO dz
1

us

‘ /6 sinz dz

=/

oy ol

cosxdx

SIE]

[\

@[5
— ) a2

100 4
JARTE
- | \/5

2
/ e’ dx
/-3

-1

d

| <

2
/ (22 +1)% da

-1

4 1
/ e§x+1dx

—2

1

dx

/0 T+ 2
/ sin(3z) dz

Gl
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