Test n°F

Sommes et Produits finis

1| Complétez sans le symbole Y. On ne demande pas de calculer :
Y

DY VP=vVE VB VIt VI T4V

@Zn:\/2—p=\@+x/i+\/6+...+¢2n—2+@.

Calculer les sommes et les produits suivants :

n 1 n
@éng(\/k+ —Vk) =vn+1.

Soit (a;),<i<p, tne famille d’éléments de E et soit £ € Z.

n++4

n
Translation d’indice : g a; = g a;_y-
i=m j=m+L
n n
Inversion de compteur : H a; = H Q-
i=m Jj=m

Simplifier :

2n n n(n+ )
@ZPZZ(p+n)— 5 +n(n+1)=-n(n+1).
p=n p=0

Si (u,,)pen €st une suite arithmétique, alors :

det
vl SN

n u +u P —
k=m
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‘ Si (u,,) ey €st une suite géométrique de raison ¢, alors :

Nombre de
Lervmet
/_/— .
U, X(mn—m+1), si g¢g=1.
n QWL
du=q Yoo do
[ — tervmes
1— n—m-+1
U, xqi, si qg#1.
PRomier

\

Soit n € N*, a et b deux éléments d’un ensemble E commutatif.

n—1
a®—b" = (a—0) Z ankpk,
k=0

Factoriser :

)z —1=(@—-1)(*+2°+2* +z+1).
)23 +1=(z+1)(2® —z+1).

‘ Soient (a;),cr une suite de nombres réels strictement positifs et n € N.

n

In (,ﬁ[ ak) = ki In(a;) et exp (ki ak) = H ek,

k=0

Soilent ne Net keZ.

On appelle (coefficient binomial) k£ parmi n, noté (Z) , le nombre :

n! .
(:):{k'(n—k)' S1 0<k‘<n,
0 stnon.
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[11] Soit (k;n) € N?

(+) Symétrie : (:) = (n i k)

(1) Formule du capitaine : Pour k # 0 et n > 1, (n) = (n - 1) '

n n n+1
@ Formule de Pascal : + = )
— 2 k41 ki1

(1) Intégralité : (Z) € N.

Soient a et b deux éléments d’un anneau commutatif et n un entier naturel.

(a+0)" = Z (Z) ak pnr

k=0

k=

[13] Développer :
() (z+ V2)4 = 2t + 423V2 + 1222 4 82V2 + 4.

() (#—1)% = 2® — 52" + 102° — 102* 4 5z — 1.

Soient m, n, p, q des entiers et (am)

une famille d’éléments de E indexée par le

(2;7)€IxJ
rectangle [m;n] x [p;q] ou par le triangle { (i;j) € Ix J/m < <n}.
Il =111« H 1 o
mgign i=m j=p =pi=m
PISq
n o n n J
m<i<j<n i=m j=1 j=mi=m
n—1 n n Jj—1
E a;; = g E a;; = g g a;j-
m<i<j<n i=m j=1+1 j=m+1li=m

“‘ Soit (a;)1<i<, une famille d’éléments de E.

(ﬁi ) }:a+a }:

1<i<g<n
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Simplifier au maximum :

® gz—i;izmznﬂ).
(Y 3x8
®%:7x13'

© > i

1<i<j<n

n J—1 n J—1
( z‘y) => >
Jj=2 \i=1 Jj=2 i=1

Alliances pour matheuz
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